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Bevezetés az analizisbe
( Tételjegyzék 2009/2010. 1. félév, 1. évf. matematika alapszak)

Monoton, korlatos sorozat konvergens

Konvergens sorozatok szorzatara vonatkozo tétel

Konvergens sorozatok egyenlStlenségi tételei (ha a, < b, ill. ha a < b)
Rendér elv

Az (=5), (@ > 1) és a (¢") sorozatok konvergencidja

Az (;—j) sorozat konvergencidja

Azzi =1, 2,11 = %(xn + é) sorozat konvergenciaja

Az (14 2)" és az (14 L)+ sorozatok konvergencidja

Az ({/n) és az ({/c) sorozatok konvergencidja

A oo-divergens sorozatok. Miiveletek co-divergens sorozatokkal
Bolzano-Weierstrass tétel

Cauchy-féle kritérium sorozatokra

A>T ¢ > %, > # sorok konvergencidjdnak vizsgdlata (definici6 szerint)
Cauchy-kritérium sorokra. Az a,, — 0 sziikséges feltétel

Miiveletek konvergens sorokkal. (Linearitds, zardjelezhetéség)

Abszolit konvergens sor atrendezései

Példa feltételesen konvergens sor atrendezésére

A gyokkritérium (mindhdrom alakja)

A majoranskritérium

Leibniz-féle kritérium. Az |s,, — s| becslése

Példak: hatvanysor konvergenciaviselkedése a konvergencia-intervallum vég-
pontjaiban

Hatvanysor abszolit és egyenletes konvergenciaja a konvergencia-intervallum
belsejében. Az Gsszegfiiggvény folytonos

Példak olyan fliggvénysorozatokra, ahol f, — f, és f, folytonos, f nem; illetve
fn és f folytonosak, de a konvergencia nem egyenletes

Fiiggvény folytonossaga, a két definicié ekvivalencidja

Folytonos fliggvények Osszetétele

Intervallumon folytonos fliggvény Bolzano-Darboux tulajdonséga

Az a® (a > 0, x € R) fiiggvény definicidja

Az a® (a > 0,a # 1) fliggvény monotonitédsa

Fiiggvény hatarértéke. A két definici6 ekvivalencidja
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30) Fiiggvény hatdrértékére (vége hé. véges helyen) vonatkoz6 egyenlétlenségi té-

telek és miiveleti szabdalyok
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Intervallumon monoton fliggvény féloldali hatarértékének létezése
A lim,_g % hatarérték
A im0 (1 + 2)* hatérérték

Korlatos zart intervallumon folytonos fliggvény korlatos
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Korlatos zart intervallumon folytonos fiiggvényre vonatkozo els6 és utolso elé-

rési tulajdonsag

A fenti tételeken kiviil definicié és tételkimondas szintjén tudni kell

még az alabbiakat:

Valos szamok, T. axioma, Cantor tétel. Fiiggvény fogalma, fliggvénymiivele-
tek, pontonkénti miiveletek, monotonitas, szélséérték. Haromszog-egyenlotlenség.
Kornyezettulajdonsagok. Bernoulli-egyenlGtlenség, szamtani és mértani kozepek
tétele.

Konvergencia, korlatossdg, monotonitas, kapcsolatuk. A konvergencia miiveleti
szabdlyai. Indexsorozat, részsorozatok, sorozatok atrendezése és fésiis egyesitése.
Miiveleti szabalyok és egyenldtlenségi tételek oo-divergens sorozatokra. Torl6dasi
pont két definiciéja. limsup, liminf 1étezése. Torlédasi pont és hatarérték kapcso-
lata.

Szamsorok konvergencidja és divergenciaja. Konvergencia és abszolit konver-
gencia. Hanyadoskritérium, Cauchy ekvikonvergencia tétele, Dirichlet-féle krité-
rium. Sorok szorzéasa, szorzatsor konvergencidja. Feltételesen konvergens sor &at-
rendezései. Fiiggvénysorozatok, fiiggvénysorok pontonkénti és egyenletes konver-
gencidja. Cauchy-kritérium a pontonkénti és az egyenletes konvergenciara. Foly-
tonos fliggvények sorozatai. Riemann tétele a konvergens szamsorral majoralt
fiiggvénysorokrol. Cauchy-Hadamard tétel.

A pontbeli folytonossag miiveleti szabalyai és egyenlGtlenségi tételek. Folytonos
fiiggvény inverze. Intervallumon vett folytonossag. Egyenletes folytonossag. Félol-
dali folytonossag. Nevezetes elemi fliggvények (hatvany-, gyok-,exponencidlis, lo-
garitmus, trigonometrikus, ciklometrikus) fogalma, tulajdonsigai. Az elemi fiigg-
vények fogalma. Korldtos zart (azaz kompakt) intervallumon folytonos fiiggvé-
nyek. Fliggvény hatarértékének mindkét definiciéja minden esetben. Féloldali
hatarérték. Dinamikus fliggvényvizsgalat. Szakadési helyek osztalyozasa. Aszimp-
totak.



