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I1. fordulé

1. Egy szamtani sorozat elsé n tagjanak Osszege kettOhatvany. Igaz-e, hogy ekkor n is
kett6hatvany? (A vélaszt indokolni kell.)

2. Egy egyenes korhenger alak(, h magassagu zart tartaly a palastjara fektetve vizszintes
helyzetben fekszik a f6ldon. Ebben a helyzetben az alapkor atmérdjének (mint magassagnak)
negyed részéig all a viz. Milyen magasan fog allni a viz a tartalyban, ha azt talpra, azaz
alapkorére allitjuk?

3. Minden pozitiv egész n esetén tekintsik az n+1 n+2; ...; 2n szdmok (n darab szam)
mindegyikének legnagyobb pdératlan pozitiv osztdjat, majd ezeket az osztokat adjuk Ossze.

Bizonyitsuk be, hogy az 6sszeg barmely pozitiv egész n esetén n? lesz.

4. Az ABC haromszog beirt kore a BC, CA, AB oldalakat rendre a D, E, F pontokban érinti.
Igaz-e, hogy ha AD =BE =CF, akkor az ABC haromszog szabalyos? (A valaszt indokolni
kell.)

5 Adottaz f: R>R,f (x)=ax2+bx+c fiiggvény, ahol a, b, ¢ egész szamok, és a=0.
Mutassuk meg, hogy haaz f x; és X, egész helyeken felvett értékeire teljesiil, hogy a grafikon
(% f (%)) és (xo: f(x2)) pontjainak tavolsiga egész szam, akkor f (x;)=f(X,).

6. Az 1-nél nagyobb a valds szamra teljesiil, hogy a 10 < a* <100 egyenlétlenségnek pontosan

5 darab egész megoldasa van. Adjuk meg az 6sszes megfeleld a esetén, hogy a 100 < a* <1000
egyenldtlenségnek hany egész megoldasa van?



