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1. A valés szdmok lehetd legbdvebb részhalmazan értelmezett f fiiggvényre teljesiilnek a

kovetkezok:
ax+b

(1) fx)=
cx+d

() £(20)=20 és f(16)=16;

(3) f(f(x))=x az értelmezési tartomény barmely x elemére.

Hatérozzuk meg f értékkészletét.

az értelmezési tartomany barmely x elemére;

2. Az ABCD konvex négyszogben az atlok metszéspontja M. A BD étléval parhuzamos e
egyenest az AB, DC, AC, BC, AD egyenesek rendre a P, Q, R, S, T pontokban metszik.
Bizonyitsuk be, hogy RP-RQ =RS -RT .

3. Az x és y valos szamok kielégitik az | y| <1 és 2x+ y=1 feltételeket. Hatdrozzuk meg a

2x% +16x+3y? kifejezés minimumat.

4. Az ABC hegyesszogli haromszog oldalhosszai és szogei a szokdsos jeloléseket alkalmazva
a, b, c illetve a, B, y. Tudjuk, hogy sino=2a-sin3 és a haromszog koré irt kor sugara —3

Milyen hatérok kozott valtozhat a haromszog keriilete?

5. Az 1;2; ...; nszamok egy a,;a,;...; a, permuticidja kvadratikus permutdcio, ha az

asaqq +612;Cll +Clz +Cl3; e +612 +...+Cln
szamok koziil legaldbb az egyik négyzetszam. Hatdrozzuk meg az Osszes olyan n pozitiv
egész szamot, amelyre teljesiil, hogy az 1; 2; ..., n szdmok mindegyik permuticidja
kvadratikus.

6. Egy kornyezetvédelmi konferencia 100 résztvevdje 50 orszdgbdl érkezett, minden orszag 2
fot delegalt. A plendris targyaldson az Osszes résztvevO egy kor alakd asztal koriil foglalt
helyet. Mutassuk meg, hogy akdrmilyen sorrendben iiltek a kor alakd asztalndl, be lehetett
Oket sorolni két csoportba ugy, hogy sem két azonos orszdgbeli kiildott, sem hdrom, az
asztalndl egymds mellett {il6 résztvevO nem keriilt azonos csoportba.



