Szőkefalvi-Nagy Gyula Matematikai Emlékverseny XLVI. esztendő

2007-2008. tanév

12. évfolyam
III., döntő forduló
1.
Jelölje an egy számtani sorozat n-edik elemét. Legyen a sorozat p-edik eleme ap=q és q-adik eleme aq=p 
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. Fejezzük ki an-et  p, q és n függvényeként!

2.
Van-e olyan n egész szám, amelyre az 
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 kifejezés egy természetes szám negyedik hatványával egyenlő?

3.
A valós számok halmazán értelmezett 
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 függvény olyan, hogy minden valós x-re 
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. Milyen geometriai transzformációja 
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 a számegyenesnek?

4.
Bizonyítsuk be, hogy ha 
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, ahol a és b pozitív egész számok, p pedig 2-nél nagyobb prímszám, akkor 
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 osztható p2-tel, de nem osztható p3-nal!

5.
Az ABCD téglalap C csúcsának merőleges vetülete a BD átlón E, továbbá E merőleges vetülete az AB oldalon F, az AD oldalon G. Legyen az AF, AG és AC szakaszok hossza rendre a, b és c. Bizonyítsuk be, hogy 
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6.
Osszunk el gondolatban minden háromjegyű természetes számot számjegyeinek összegével. Mekkora az így adódó hányadosok legkisebbike?
Az állítások indoklásáról ne feledkezzünk meg!
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