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Bevezetés

Definicio

llleszkedési strukturanak nevezzik a (P, C, Z) harmast, ahol P
és C két diszjunkt, nemires halmaz, és Z C P x C illeszkedési
relacio. P és C az illeszkedési struktura alaphalmazai.

Definicio

A(P,C,I)és (P, T)illeszkedési strukturak izomorfak, ha
léteznek olyan 7w : P - P . p—>p,ésA:C—C,c—
bijekciok, hogy (p, ¢) € Z pontosan akkor, ha (p’, ¢') € 7'.
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Bevezetés

Definicio

Az (ny) pont-kér konfiguracio olyan (P, C, I) illeszkedési
struktara, ahol |P| = |{pontok}| = n, |C| = |{k6érék}| = n, és T
elemei az illeszkedd pont-kér parok, ahol minden pont kK szamu
korrel, és minden kér k szamu ponttal illeszkedik. Ekkor azt
mondjuk, hogy a pontok és kérok incidenciaszama k.

Definicio

Legyen (nk) = (P, C, I), és (m)) = (P', C', T'). Az
(my) pont-kér konfiguracio részkonfiguracioja az (nk) pont-kér
konfiguraciénak, ha P C P,C’ CC,ésZ' C 1.
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Bevezetés

Definicio

Az (ny) pont-kdr konfiguracio izometrikus, ha minden kére
egyenld sugard.

Megjegyzés

Az el6z6 példaban szerepld (165) pont-kér konfiguracio — és
ebbdl adédodan részkonfiguracioja is — izometrikus.
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Clifford-féle (27-') pont-kér konfiguraciok

Clifford-tétellanc (H. S. M. Coxeter)

@ Legyen L4, L5, L3 hdrom egyenes, jeldlie Pj az L; és L;
egyenesek metszéspontjat, ekkor a P12, Poz, P13 pontok mind
rajta vannak egy Cio3-mal jelélt krdn.

© Legyen L4 egy negyedik egyenes. Ekkor a Cy23, Co3a, C134, C124
kérék atmennek egy kézés ponton, melyet Pqo34-gyel jeldlink.

© Legyen L5 egy 6todik egyenes. Ekkor a P23, Posas, P13as5, P124s,
P1235 pontok mind rajta vannak egy Ci2345-tel jeldlt kdron.

©Q Legyen Lg egy hatodik egyenes. Ekkor a Cq2345, Co3456, C13456,
Cq 2456, C12356, Cq 2346 korok atmennek egy k6zos ponton, melyet
P1o3456-tal jeldllink.

Es igy tovabb . ..
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Clifford-féle (27-') pont-kér konfiguraciok

Megjegyzés

Paros sok egyenes pontot, paratlan sok egyenes pedig kort
hataroz meg az egyes tételek szerint. Konkrétan, ha adottak az
Li, L, ..., Ly egyenesek, akkor az altaluk meghatarozott
pontot P ,...i, j€l0li, az L, Lj,, ..., L}, egyenesek altal
meghatarozott kort pedig Cj,,...is,, -

Definicio

Az egyes tetelek soran el6alld P;, ..., pontokat, €s Cjj,. iy, ,
koroket 2k-ad rendi Clifford-pontoknak, illetve (2m + 1)-ed
rend{ Clifford-kéréknek nevezziik.
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Clifford-féle (27-') pont-kér konfiguraciok

Clifford-féle (27~ ') pont-kér konfiguraciok eldallitasa

@ Eldallitjuk a Clifford-tétellanc segitségével az n alapegyenes altal
meghatarozott Clifford-pontokat és Clifford-kdrdket.

© Felveszink egy O kézéppontu K kort ugy, hogy a kdzéppont ne
essen alapegyenesre, Clifford-pontra, vagy Clifford-kérre.

@ Invertéljuk K-ra az 6sszes alapegyenest, Clifford-pontot és
Clifford-kort.

© A Clifford-pontok inverzei pontok, Clifford-kdrok inverzei korok, az
alapegyenesek inverzei szintén korok lesznek. Az inverzid
illeszkedéstarté tulajdonsaga miatt az alapegyenesek,
Clifford-pontok, illetve Clifford-kérok kozti illeszkedési relaciok az
inverz alakzatokra is 4téroklddnek, Clifford-féle (271 pont-kér
konfiguraciot kapunk.
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Clifford-féle (27-') pont-kér konfiguraciok

A Clifford-féle (27-1) pont-kér konfiguracidknak létezik izometrikus
reprezentancioja.
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Clifford-féle (27-') pont-kér konfiguraciok
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Clifford-féle (27~ ') pont-kor konfiguraciok
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Clifford-féle (27-') pont-kér konfiguraciok
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Kneser-féle ((zn”_‘11)n> pont-kér konfiguraciok

Tétel (Gévay Gabor & Tomaz Pisanski 2014)

Minden n > 3 esetén létezik ((2:_‘11)n) pont-kér konfiguracié, amely a

(2372 Clifford-féle pont-kér konfiguracié részkonfiguracioja, és igy
létezik izometrikus reprezentécioja.
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Kneser-féle ((zn”:11)n> pont-kér konfiguraciok




Kneser-féle ((zn”:11)n> pont-kér konfiguraciok
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(27) pont-kor konfiguraciok

Tétel (Gévay Gabor & Tomaz Pisanski)

Minden n > 3 esetén létezik izometrikus (2];) pont-kér konfiguracio,
amely felbonthaté két diszjunkt Clifford-féle (27-1) pont-kér
konfiguraciora.
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(27) pont-kor konfiguraciok




((k2")p1+q) pont-kor konfiguraciok

Legyen n, d, k € N. Ha létezik k szamu csucsponttal rendelkezd,
d-regularis egységéll graf, akkor létezik k2" szamu csucsponttal
rendelkezd, (d + n)-regularis egységéli graf.

Koévetkezmény

Minden k > 1, és megfelelé d > 0 esetén létezik izometrikus
((k2")p1q) pont-kér konfiguracio.

Kévetkezmény

k =1 és d = 0 esetben izometrikus (27)) pont-kdr konfiguraciot
kapunk.
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((k1 ko... kn)d+2(n,1)) pont-kor konfiguraciok

Legyend >2,és k; >3 (i=1,2,...n). Ha létezik ky szdmu
csucsponttal rendelkezd, d-regularis egységéll graf, akkor létezik
Kikz ... kn szdmu csucsponttal rendelkezd, (d + 2(n — 1))-regularis
egyseégéll graf.

Koévetkezmény

Minden k; > 3 (i =1,2,...n), és megfeleld d > 2 esetén létezik
izometrikus <(k1 ko... kn)d+2(,,_1)> pont-kér konfiguracio.
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((k1 ko... kn)d+2(n,1)) pont-kor konfiguraciok

Kévetkezmény
Minden k; > 3 (i = 1,2,... n) esetén létezik izometrikus
((k1 K. .. kn)2n> pont-kér konfiguracio.

| A\

Koévetkezmény
Minden k; > 3 (i = 1,2,...n) esetén létezik izometrikus
((2k1 Ko... kn)2n+1> pont-kér konfiguracio.
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Osszegzés

@ (27" pont-kdr konfiguraciok.

(2 ((2,;’:11),7) pont-kér konfiguraciok
Q (27) pont-kér konfiguraciok.

Q ((k2™)p,q) pont-kér konfiguraciok

Q ((k1 ko... kn)d+2(n_1)) pont-kor konfiguraciok
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Ko6szonom a figyelmet!




