Ph-ules D-eluxe
Vigh Viktor

1. Példa (Van aki nem ismeri?). Fgyetlen szdl gyufa dthelyezésével tegyiik igazzd az egyen-
lGséget! (Az egyenldségjelet dathizni TILOS!)

X=1II

2. Példa (Posa Lajos nyoméan). Gondolok 1-t6l 16-ig eqy egész szamra. Ezutdn Te felleszel
eldontendd kérdéseket, én minden kérdés utdn dobok eqy kockdval, és ha pdros szamot dobtam,
akkor igazat mondok, egyébként hazudok. A célod, hogy kitalild a gondolt szamot. Taldljuk ki,
hogy mit kell beldtni, aztdn ldssuk be!l:)

3. Példa (Ez a példa dontotte el a Ki miben tudés? vetélked6t Lovasz Laszlo javara, Posa Lajos
ellenében.). Legfeljebb hdny kilonbozdé pontban metszhetik egymdst egy konvex n-szég dtléi?

4. Példa (Kalmar Laszlo Matematikverseny, 1997, 8. oszt., orszagos dontd, 2. nap. Guiness
rekorder a legsportszertitlenebb versenyfeladat kategoridban.). Milyen a pozitiv egész szdmra
lesz az

11111,

szam négyzetszdm?

5. Példa (Egy klasszikus.). Egy sakkdlldisndl észrevették, hogy minden vizszintes sorban és
minden figgdleges oszlopban pdratlan szimi bdabu dll. Pdros vagy pdratlan sok bdbu dll fekete
mezdn?

6. Példa (Egy kis elemi geometria...:)). Egy hdromszdg egyik csicsdbdl induld magassdgvonala
és silyvonala hdrom egyenld részre osztja a csucsndl lévd széget. Mekkordk a hdromszdg szogei?

7. Példa (Nem minden papsajt!). Adjunk meg olyan (minden wvaldsra értelmezett) legaldbb
mdsodfoki f és g polinomfiigguényeket, amelyekhez nem létezik olyan h : R — R fiigguény, hogy

h(f(@)) + h(g(x)) = g(f(x))

minden valds x-re teljesiljon!

8. Példa (Egy ujabb szivetmelengetd!:)). Egy szigeten kétféle ember lakik: hazuddsak és igaz-
mondok. Odamegyiink eqy 11 fds csoporthoz, és megkérdezziik mindenkitdl, hogy "Hdny igaz-
mondd van koztetek?”". Erre rendre a kiévetkezd vdlaszokat kapjuk: 5,1,0,1,4,5,6,6,7. Ekkor
jott egy sdrkdny, oki megette azt a két embert aki még nem vdlaszolt. Taldaljuk ki, hogy o két
szerencsétlen mit vdlaszolt volna!

9. Példa (A kétkedsknek, akik szerint eddig nem is volt sz06 matematikarol.). Legyen f1, fo, ...
a valds szdmokon értelmezett, valds értéki fiigguények eqy tetszdleges (végtelen) sorozata. Bi-
zonyitsuk be, hogy léteznek olyan
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fiiggvények, amelyekbdl barmelyik f,, elddllithatd gy, hogy néhdnyukat (akdr ismétléssel) valam-
ilyen sorrendben egymds utdn olkalmazzuk!

10. Példa (Az utols6 mohikan.). Egy (nagyon) sok emeletes hdzban minden szinten 4 lakds
van, a lakdsok ajtajdin szamok. Az ajték szdmozdsa folyamatos, a foldszinten vannak az 1,2, 3,4
lakdsok, a mdsodikon az 5,6,7,8 stb.. FEgqy druhdz akcidt hirdet ajtora szerelhetd szdmokra,
minden szamjegy az alaki értékének 100-szorosdba keril, pl. a 0 jegy O Ft-ba, a 7 pedig 700 Ft-
ba. Az egyik szinten minden csaldd 300 Ft-t ad be, és igy a szinten minden ajtéra 4j szdmokat
vesznek. Hanyadik emeletrdl is van sz6?



