KLASSZIKUS ALGEBRA
VIZSGADOLGOZAT (MINTA)

Tudnivalék: Az els6 négy feladat eldontendd kérdéseket tartalmaz; a pontozott vonalra irt I, illetve N betiivel jelezze,
hogy ,igen” vagy ,nem” a vélasz a kérdésre. Az 1. feladatndl a vdlaszt nem kell indokolni; ha mindhdrom vélasz helyes,
akkor 2 pont jér, ha két vdlasz helyes, akkor 1 pont, egyébként pedig 0 pont. A 2., 3. és 4. feladatoknél viszont indoklést
is kell irni; csak akkor jar pont, ha a vilasz és az indoklds is helyes. Az 5. és a 6. feladat ,szdmolés” rutinfeladat; itt is
meg kell adni a végeredményhez elvezetd levezetést vagy indokldst, pont csak akkor jar, ha a végeredmény és az indoklds
is helyes.

Semmilyen segédeszkéz nem haszndlhatd, még fiiggvénytablazat, szdmol6gép, mobiltelefon sem. Bérmiféle nem megen-
gedett segédeszkoz haszndlata esetén a dolgozat automatikusan 0 pontos, javitasi lehetdség nélkiil. A rendelkezésre all6
id6 45 perc.

1. feladat (2 pont)

..... (a) Igaz-e, hogy minden integritdstartomény test?

..... (b) Igaz-e minden f € R[z] polinomra és ¢ valés szdmra, hogy ha c¢ kétszeres gyske f’-nek, akkor ¢ hdromszoros
gyoke f-nek?

..... (c) Igaz-e, hogy bérmely 0 # f € Q[z] polinom esetén f komplex gyokeinek ksbosszege raciondlis szdm?

..... 2. feladat (2 pont)
Igaz-e, hogy ha z primitfv nyolcadik egységgyok, akkor 22019

be; ha nem, akkor adjon meg egy ellenpéldét!

is primitiv nyolcadik egységgyok? Ha igaz, akkor bizonyitsa



..... 3. feladat (2 pont)

Igaz-e minden 2016-odfoki racionélis egyiitthatés f polinomra, hogy ha f irreducibilis Q felett, akkor f-nek nincs valds
gyoke? Ha igaz, akkor bizonyitsa be; ha nem, akkor adjon meg egy ellenpéldét!

..... 4. feladat (2 pont)

Létezik-e olyan f € R [z1, o, 73] szimmetrikus polinom, melynek tagjai kozott szerepel x123? Ha igen, akkor adjon meg
egy példét; ha nem, akkor bizonyitsa be, hogy valéban nem létezik ilyen polinom!



Piszkozat helye



5. feladat (2 pont)
Szamitsa ki a Zs [z] / (z® + 2% + x + 1) gyfirliben 222 + 4 multiplikativ inverzét.

6. feladat (2 pont)

Hatdrozza meg azt a legalacsonyabb fokszdmu f € R [z] polinomot, amelyre

F)=2 F2) =1, F(3) =4, f(4)=3.



