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Gauss-gylriik

5.35. Tétel.

Minden euklideszi gyiirii Gauss-gy(irii.

5.36. Kovetkezmény.

Az egész szamok gyiiriije, minden test feletti polinomgyiirii, valamint a
Gauss-egészek gyiiriije Gauss-gyiirii.

5.38. Megjegyzés.

Az 5.35. Tétel megforditdsa nem igaz: az egész egyiitthatds polinomok gyliriije
Gauss-gylirii, de nem euklideszi gy(rii.



Gauss-gylriik

5.37. Megjegyzés.

Ha megvizsgaljuk az 5.35. Tétel bizonyitasat, megfigyelhetjiik, hogy az irreducibilis
felbontas létezése azon mulik, hogy nem létezik végtelen leszallé lanc az
oszthatdsag szerinti ,rendezésben’

Fag, a1, a2, ... € R:ajtq | aj és aj11~a; (i=0,1,2,...). E))

Az irreducibilis faktorizacié unicitdsanak igazoldsdhoz pedig csak arra volt
sziikséglink, hogy az irreducibilis elemek primtulajdonsaguak:

Vp € R : p irreducibilis = p prim. M

Ez a két feltétel teljesiil Gauss-gyliriikben (Idsd a kdvetkezd oldalon), tehat
kimondhatjuk, hogy egy R integritastartomany akkor és csak akkor Gauss-gylir(i,
ha rendelkezik az (3) és (!) tulajdonsigokkal.



Gauss-gylirik

5.39. Tétel.
Legyen R Gauss-gyiirii, és legyen a, b € R primfelbontasa

awpi‘l.._..pzn éSprll’---'Pgn.

Ekkor teljesiilnek az alabbiak:
1. a|b <~ Oé,'S‘B,' (i:

2. Inko (a, b) ~ pIn(rbr) . pmin(nfn),

3. lkkt (a, b) ~ p;"ax(vcl,ﬁl) L pralanp).




Ponthatarok

Osszesen maximum 100 pont; x pont esetén

x3 — 165x2 + 10850x — 174000

osztalyzat = {

30000 J '

elégtelen
elégséges
kozepes

jo

Allités.
A fenti képlet az alabbi ponthatdroknak felel meg:
0 - 39:
40 - 54:
55 — 69:
70 — 79:
80 — 100:

jeles



Ponthatarok

Bizonyitas.

|

30

40

55

70

80

88

93

98



Pontgytijtés

gyakorlat: 100% = 40 pont (legaldbb 20 pont kell)
vizsga irasbeli része: 100% = 20 pont (legalabb 10 pont kell)

vizsga szbbeli része: 100% = 10 pont vagy 40 pont (legaldbb 1 pont kell)



Konnyebb tételek

1. A komplex szdmok kanonikus alakja (1.3)

2. A komplex szamok trigonometrikus alakja (1.24)

3. Csoportok, gyiiriik, testek (2.4, 2.9)

4. Polinom és polinomfiiggvény, Lagrange-interpolacié (3.23, 3.26)
5. Irreducibilis polinomok C és R felett (3.46, 3.50)

6. Egész egyiitthatds polinom raciondlis gydkei (3.63)

7. Derivalt és tobbszorss gyokok (3.66, 3.68)

8. Harmadfoku egyenlet (3.73)

9. Szimmetrikus polinomok (4.15, 4.16)

10. Oszthatdség integritdstartomdnyokban (5.2)

11. Kongruencia integritdstartomanyokban (5.9, 5.12)

12. Legkisebb kdzds tobbszords integritastartomdnyokban (5.21)

13. Oszthatésag és legnagyob kozos oszté Gauss-gyliriikben (5.39)



Nehezebb tételek
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Gydkvonds a komplex szamok kérében (1.26, 1.30)

Komplex egységgyokok (1.32, 1.33, 1.34)

Gyliri egységcsoportja (2.15, 2.21, 2.25, 2.34)
Polinomgytiriik (2.29, 2.30)

Polinomgylirii maradékosztaly-gyliriije (3.16, 3.38, 3.39)
Gauss-lemma (3.55, 3.56)

Schénemann—Eisenstein-féle irreducibilitasi kritérium (3.59)
A valés egyiitthatés harmadfoki egyenlet diszkusszidja (3.74)
Szimmetrikus polinomok (4.17)

Legnagyobb kdzds oszté integritdstartomanyokban (5.18)

. Nevezetes euklideszi gyiiriik (5.25, 3.3/(11), 3.5)
. Irreducibilis és prim elemek integritdstartomanyokban (5.32, 5.33)

. Euklideszi gyliriik és Gauss-gyiiriik (5.35)



