
FEJEZETEK A SZÁMELMÉLETBŐL
ELŐADÁS

Waldhauser Tamás

SZTE Bolyai Intézet

2021. április 20.





Definíció
Az n-edik Farey-sorozat a 0 és 1 közé eső redukált törtek sorozata,
nagyság szerinti sorrendben.
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Definíció
Két tört mediánsa:

a

b
⊕ c

d
=

a+ c

b + d

Megjegyzés
• A mediáns függ a törtek alakjától (nem csak az értéküktől):

1
2
⊕ 1

3
=

2
5

és
2
4
⊕ 1

3
=

3
7
.

• Redukált törtek mediánsa nem mindig redukált:
1
2
⊕ 2

7
=

3
9
.

Definíció

Az
a

b
<

c

d
törtek közeliek, ha távolságuk

1
bd

:

c

d
− a

b
=

bc − ad

bd
=

1
bd

.

Vegyük észre, hogy ebből következik, hogy mindkét tört redukált.



Lemma

Ha
a

b
<

c

d
, akkor

a

b
<

a+ c

b + d
<

c

d
.

Bizonyítás.

a+ c

b + d
− a

b
=

b(a + c)− a(b + d)

b(b + d)
=

=
ab + bc − ab − ad

b(b + d)
=
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b(b + d)
=

1
b(b + d)
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Lemma

Ha
a

b
<

c

d
, akkor a közéjük eső legkisebb nevezőjű tört

a+ c

b + d
.

Bizonyítás.

a

b
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p

q
<

c

d
=⇒ 1

bd
≥ 1

bq
+

1
dq

��

q ≥ b + d �



Tétel
1. A Farey-sorozatok „legyárthatóak” mediánsképzéssel.

2. A szomszédos törtek mindig közeliek.

3. Ha
a

b
<

c

d
közeliek, akkor ők szomszédosak valamelyik Fn-ben

(pl. n = max(b, d)).


















