© (360) KISZAMITASA

Mivel 360 primfelbontasa 360 = 23 - 32 - 5, az univerzum és a ,szitalandd” halmazok ebben az esetben a kévetkezék
lesznek:
U=1{1,2,...,360}, Ri={acU:2|a}, Ro={acU:3|a}, R3={acU:5|a}.

Minden mésodik szam oszthaté 2-vel, minden harmadik szam oszthatd 3-mal, és minden 6t6dik szam oszthato 5-tel,
ezért a fenti halmazok elemszama
360 360 360
|U| =360, |Ri|=-— =180, |Rs]=— =120, |R3|=— =72
2 3 5
Pontosan azok a szamok relativ primek 360-hoz, amelyek se 2-vel, se 3-mal, se 5-tel nem oszthatoak, tehét
¢ (360) = |R1 U Ry U Rs|. Erre a szita-formula a kivetkez6képpen fest:

|R1URy URs| =|U| — |Ri| — |Ra| — |Rs| + |R1 N Ra| + |R1 N Rs| + |[R2 N Rs| — [Ry N Ry N Ryl

Ki kell tehat szamitanunk a halmazok paronkénti metszeteinek, valamint a harom halmaz metszetének elemszamat.
Lévén 2 és 3 relativ prim, Ry N Ry pontosan azokat az U-beli szdmokat tartalmazza, amelyek 6-tal oszthatoak, ilyenbél
pedig % = 60 van. Hasonl6 meggondolassal kapjuk az Ry N Rs, Ry N R3 és az R1 N Ry N R3 halmazokat illetve

elemszamukat:

RiNRy={acU:2]aé¢s3|al={acU:6|a}, |[R1 N Ry| = 25 = 60;
RiNRs3={acU:2|aés5|a}={acU:10]a}, |R1 N R3] = 3% = 36;
RoNRy3={acU:3|aé¢s5|a}={acU:15]|a}, |Ry N Rg| = 2% = 24;

RiNRyNR3={acU:2]aés3|aésb|a}={acU:30|a}, |[RiNRyNRsl =3 =12
Mindezeket behelyettesitve a szita-formulaba, megkapjuk ¢ (360) értékét:

¢ (360) = 360 — 180 — 120 — 72 + 60 + 36 + 24 — 12 = 96.

Ha nem szamolunk ki mindent, akkor megfigyelhetjiik, hogyan alakul ¢ (m) képlete ebben a specialis esetben:
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A legutolso 1épés, a szorzatta alakitas, egy kicsit triikkOsnek tiinhet. Kénnyebb kévetni, ha jobbroél balra olvassuk: az
(1 — %) . (1 — %) . (1 — %) szorzatban bontsuk fel a zarojeleket (szorozzunk Ossze ,mindenkit mindenkivel”), és figyeljiik

meg, hogy valoban a kdzéps6 sorban allo kifejezést kapjuk. Ha ez méar stimmel, akkor gondolkodjunk el azon, hogy

hogyan fest az (1 - p%) o (1 — pik) szorzat hasonlo kifejtése. (Hany tagja lesz, és hogy néz ki egy tipikus tag?)




