1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:

x=1 (mod4)



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:

x=1 (mod4) <= JycZ: x=4y+1



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}
x =3 (mod6)



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}
x=3 (modb) <= Jz€Z: x=6z+3



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}
x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}
x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

X = 4y +1



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}
x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

x = 4y +1 = 6z+3



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}
x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

x = 4y +1 = 6z+3
4y —6z = 2



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}
x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

x = 4y +1 = 6z+3
4y —6z = 2
4.-2—-6-1=2



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:
x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}
x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

x = 4y +1 = 6z+3
4y —6z = 2
4.2—-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megoldasa:



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:
x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}
x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

x = 4y +1 = 6z+3
4y —6z = 2
4.2—-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megoldasa: y = 2 + 3t



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:
x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}
x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

x = 4y +1 = 6z+3
4y —6z = 2
4.2—-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y =2+3t, z=1+2t (t€Z).



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
Megoldas:
x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}
x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

x = 4y +1 = 6z+3
4y —6z = 2
4.2—-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y =2+3t, z=1+2t (t€Z).

x=4y+1



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)

Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}

x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

X = 4y +1=6z+3
4y —6z =2
4.2-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y =2+3t, z=1+2t (t€Z).

x=4y+1=4-(2+3t)+1



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)

Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}

x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

X = 4y +1=6z+3
4y —6z =2
4.2-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y =2+3t, z=1+2t (t€Z).

x=4y+1=4-(24+3t)+1 =12t+9



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)

Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}

x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

X = 4y +1=6z+3
4y —6z =2
4.2-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y =2+3t, z=1+2t (t€Z).

x=4y+1=4-(24+3t)+1 =12t+9
x=6z+3



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)

Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}

x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

X = 4y +1=6z+3
4y —6z =2
4.2-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y =2+3t, z=1+2t (t€Z).

x=4y+1=4-(24+3t)+1 =12t+9
x=6z+3=6-(1+2t)+3



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)

Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}

x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

X = 4y +1=6z+3
4y —6z =2
4.2-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y =2+3t, z=1+2t (t€Z).

x=4y+1=4-(24+3t)+1 =12t+9
x=6z+3=6-(1+2t)+3 =12t+9



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)

Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}

x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

X = 4y +1=6z+3
4y —6z =2
4.2-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y =2+3t, z=1+2t (t€Z).

x=4y+1=4-(24+3t)+1 =12t+9
x=6z+3=6-(1+2t)+3 =12t+9

A kongruenciarendszer megolddsa:



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)

Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}

x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

X = 4y +1=6z+3
4y —6z =2
4.2-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y =2+3t, z=1+2t (t€Z).

x=4y+1=4-(24+3t)+1 =12t+9
x=6z+3=6-(1+2t)+3 =12t+9

A kongruenciarendszer megolddsa: x =9 (mod 12).



1. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)

Megoldas:

x=1 (mod4) < JyecZ: x=4y+1 < xe{...,-7,-3,1,5,9,13,...}

x=3 (modb) <= Fz€Z: x=6z+3 < xec{...,—9,-3,3,9,15,21,...}

X = 4y +1=6z+3
4y —6z =2
4.2-6-1=2

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y =2+3t, z=1+2t (t€Z).
x=4y+1=4-(24+3t)+1 =12t+9
x=6z+3=6-(1+2t)+3 =12t+9

A kongruenciarendszer megolddsa: x =9 (mod 12).

Tehdt a megolddshalmaz: {..., —15,-3,9,21,33,...}.



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod14)
x =7 (mod10)



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x =1 (mod14)



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:
x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x =7 (mod10)



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:
x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

x = l4y +1



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:
x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y — 10z =6



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14) }

x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y — 10z =6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14) }

x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megoldasa:



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —6 + 5t



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —6+5t, z=—-9+7t (t€ Z).



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —6+5t, z=—-9+7t (t€ Z).

x=14y +1



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —6+5t, z=—-9+7t (t€ Z).

x=14y+1=14-(—6+5t)+1



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —6+5t, z=—-9+7t (t€ Z).

x =14y +1=14-(—6+5¢t) +1 =70t — 83



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —6+5t, z=—-9+7t (t€ Z).

x=14y+1=14-(—6+5t)+1 =70t —83
x=10z+7



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —6+5t, z=—-9+7t (t€ Z).

x =14y +1=14-(—6+5¢t) +1 =70t — 83
x=10z+7=10-(~9+7t) +7



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

x = l4y +1= 10z +7
14y —10z =6

14-_—10-_ = 2 = Inko (14, 10)
14.(=2)—10-(=3) = 2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —6+5t, z=—-9+7t (t€ Z).

x =14y +1=14-(—6+5¢t) +1 =70t — 83
x=10z+7=10-(~9+7t)+7 =70t —83



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —6+5t, z=—-9+7t (t€ Z).

x =14y +1=14-(—6+5¢t) +1 =70t — 83
x=10z+7=10-(~9+7t)+7 =70t —83

A kongruenciarendszer megolddsa:



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —6+5t, z=—-9+7t (t€ Z).

x =14y +1=14-(—6+5¢t) +1 =70t — 83
x=10z+7=10-(~9+7t)+7 =70t —83

A kongruenciarendszer megolddsa: x = —83 (mod 70)



2. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=1 (mod14)
x =7 (mod10)
Megoldas:

x=1 (modl4) <= JyeZ: x=14y+1
x=7 (mod10) <= Fz€Z: x=10z+7

X = 14y +1= 10z +7
14y —10z= 6
14-_—10-_= 2 = Inko (14, 10)
14.(-2)—10-(-3) =2
14-(—6)—10-(—9) =6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —6+5t, z=—-9+7t (t€ Z).

x =14y +1=14-(—6+5¢t) +1 =70t — 83
x=10z+7=10-(~9+7t)+7 =70t —83

A kongruenciarendszer megoldasa: x = —83 (mod70), azaz x = 57 (mod 70).



3. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=8 (mod9)
x =14 (mod15)



3. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=8 (mod9)
x =14 (mod15)

Megoldas:

x=8 (mod9) <= JyeZ: x=9y+38
x=14 (mod15) <= Fz€Z: x=15z+14



3. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=8 (mod9)
x =14 (mod15)

Megoldas:

x=8 (mod9) <= JyeZ: x=9y+38
x=14 (mod15) <= Fz€Z: x=15z+14

X = 9y +8 = 15z + 14
9y — 15z =6



3. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.
x=8 (mod9)
x =14 (mod15)
Megoldas:

x=8 (mod9) <= JyeZ: x=9y+38
x=14 (mod15) <= Fz€Z: x=15z+14

X = 9y +8 = 15z + 14
9y — 15z =6
9:-(-1)—15-(-1)=6



3. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=8 (mod9)
x =14 (mod15)

Megoldas:

x=8 (mod9) <= JyeZ: x=9y+38
x=14 (mod15) <= Fz€Z: x=15z+14

X = 9y +8 = 15z + 14
9y — 15z =6

9.(-1)—15-(-1)= 6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —1+5¢t, z=—-1+3t (t€Z).



3. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=8 (mod9)
x =14 (mod15)

Megoldas:

x=8 (mod9) <= JyeZ: x=9y+38
x=14 (mod15) <= Fz€Z: x=15z+14

X = 9y +8 = 15z + 14
9y — 15z =6
9:-(-1)—15-(-1)=6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —1+5¢t, z=—-1+3t (t€Z).

x=9y+8=9-(-1+5t)+8  =45t—1



3. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=8 (mod9)
x =14 (mod15)

Megoldas:

x=8 (mod9) <= JyeZ: x=9y+38
x=14 (mod15) <= Fz€Z: x=15z+14

X = 9y +8 = 15z + 14
9y — 15z =6
9:-(-1)—15-(-1)=6

A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —1+5¢t, z=—-1+3t (t€Z).

x=9y+8=9-(-1+5t)+8  =45t—1
x=15z+14=15-(—1+3t) + 14 =45t — 1



3. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=8 (mod9)
x =14 (mod15)

Megoldas:

x=8 (mod9) <= JyeZ: x=9y+38
x=14 (mod15) <= Fz€Z: x=15z+14

X = 9y +8 = 15z + 14
9y — 15z =6
9-(~1)—15-(-1) =6
A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —1+5¢t, z=—-1+3t (t€Z).
Xx=0y+8=9-(—1+5t)+8  =45t—1

x=15z4+14=15-(—1+3t)+14 =45t —1

A kongruenciarendszer megolddsa: x = —1 (mod 45)



3. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=8 (mod9)
x =14 (mod15)

Megoldas:

x=8 (mod9) <= JyeZ: x=9y+38
x=14 (mod15) <= Fz€Z: x=15z+14

X = 9y +8 = 15z + 14
9y — 15z =6
9-(~1)—15-(-1) =6
A diofantoszi egyenlet megolddsa: y = —1+5¢t, z=—-1+3t (t€Z).
Xx=0y+8=9-(—1+5t)+8  =45t—1

x=15z4+14=15-(—1+3t)+14 =45t —1

A kongruenciarendszer megolddsa: x = —1 (mod45), azaz x = 44 (mod 45).



4. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x =10 (mod 26)
x =13 (mod82)


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

4. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x =10 (mod26)
x =13 (mod82)

Megoldas:

x =10 (mod26) <= dy € Z: x =26y +10
x=13 (mod82) <= Jz€Z: x=82z+13


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

4. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x =10 (mod26)
x =13 (mod82)

Megoldas:

x =10 (mod26) <= dy € Z: x =26y +10
x=13 (mod82) <= Jz€Z: x=82z+13

X = 26y +10 = 82z +13
26y — 82z =3


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

4. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x =10 (mod26)
x =13 (mod82)

Megoldas:

x =10 (mod26) <= dy € Z: x =26y +10
x=13 (mod82) <= Jz€Z: x=82z+13

X = 26y +10 = 82z +13
26y — 82z =3
26-19—82-6 = 2 = Inko (26, 82)


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

4. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x =10 (mod26)
x =13 (mod82)

Megoldas:

x =10 (mod26) <= dy € Z: x =26y +10
x=13 (mod82) <= Jz€Z: x=82z+13

X = 26y +10 = 82z +13
26y — 82z = 3
26-19—-82-6 = 2 =1Inko(26,82) Ebb8l sehogyan sem tudunk 3-at csindlni!


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

4. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x =10 (mod26)
x =13 (mod82)

Megoldas:

x =10 (mod26) <= dy € Z: x =26y +10
x=13 (mod82) <= Jz€Z: x=82z+13

X = 26y +10 = 82z +13
26y — 82z =3

26-19—-82-6 = 2 =1Inko(26,82) Ebb8l sehogyan sem tudunk 3-at csindlni!

A diofantoszi egyenletnek nincs megolddsa, mert Inko (26, 82) t 3.


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

4. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x =10 (mod26)
x =13 (mod82)

Megoldas:

x =10 (mod26) <= dy € Z: x =26y +10
x=13 (mod82) <= Jz€Z: x=82z+13

X = 26y +10 = 82z +13
26y — 82z =3

26-19—-82-6 = 2 =1Inko(26,82) Ebb8l sehogyan sem tudunk 3-at csindlni!

A diofantoszi egyenletnek nincs megolddsa, mert Inko (26, 82) t 3.

A kongruenciarendszernek nincs megoldasa, mert Inko (26, 82) { 13 — 10.


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

4. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x =10 (mod26)
x =13 (mod82)

Megoldas:

x =10 (mod26) <= dy € Z: x =26y +10
x=13 (mod82) <= Jz€Z: x=82z+13

X = 26y +10 = 82z +13
26y — 82z =3

26-19—-82-6 = 2 =1Inko(26,82) Ebb8l sehogyan sem tudunk 3-at csindlni!

A diofantoszi egyenletnek nincs megolddsa, mert Inko (26, 82) t 3.

A kongruenciarendszernek nincs megoldasa, mert Inko (26, 82) { 13 — 10.

Lasd az el6adds anyagaban a 2269. oldaltdl.


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
3 (mod6)
x =1 (mod8)

X



5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:



5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:

x =4y + 1 = 6z+ 3, azaz a diofantoszi egyenletiink 4y — 6z = 2.



5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:

x =4y + 1 = 6z+ 3, azaz a diofantoszi egyenletiink 4y — 6z = 2.
Ennek megolddsa: y = —1+3t, z=—1+2t (t € Z).



5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:

x =4y + 1 = 6z+ 3, azaz a diofantoszi egyenletiink 4y — 6z = 2.

Ennek megolddsa: y = —1+3t, z=—1+2t (t € Z).

x=4y+1=4-(-1+3t)+1=12t-3



5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:

x =4y + 1 = 6z+ 3, azaz a diofantoszi egyenletiink 4y — 6z = 2.

Ennek megolddsa: y = —1+3t, z=—1+2t (t € Z).

x=4y+1=4-(-1+3t)+1=12t—3, igy (*) megolddsa: x = —3 (mod 12).



5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:

x =4y + 1 = 6z+ 3, azaz a diofantoszi egyenletiink 4y — 6z = 2.
Ennek megolddsa: y = —1+3t, z=—1+2t (t € Z).

x=4y+1=4-(-1+3t)+1=12t—3, igy (*) megolddsa: x = —3 (mod 12).

Ehhez hozzatessziik a harmadik kongruenciat:

—3 (mod 12)
1 (mod8)



5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:

x =4y + 1 = 6z+ 3, azaz a diofantoszi egyenletiink 4y — 6z = 2.
Ennek megolddsa: y = —1+3t, z=—1+2t (t € Z).

x=4y+1=4-(-1+3t)+1=12t—3, igy (*) megolddsa: x = —3 (mod 12).

Ehhez hozzatessziik a harmadik kongruenciat:
x=1 (mod8)

—3 (mod 12) }

x = 12y — 3 = 8z + 1, azaz a diofantoszi egyenletiink 12y — 8z = 4.



5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:

x =4y + 1 = 6z+ 3, azaz a diofantoszi egyenletiink 4y — 6z = 2.
Ennek megolddsa: y = —1+3t, z=—1+2t (t € Z).

x=4y+1=4-(-1+3t)+1=12t—3, igy (*) megolddsa: x = —3 (mod 12).

Ehhez hozzatessziik a harmadik kongruenciat:

—3 (mod 12)
x=1 (mod8)

x = 12y — 3 = 8z + 1, azaz a diofantoszi egyenletiink 12y — 8z = 4.
Ennek megolddsa: y =1+2t, z=1+3t (t € Z).



5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:

x =4y + 1 = 6z+ 3, azaz a diofantoszi egyenletiink 4y — 6z = 2.
Ennek megolddsa: y = —1+3t, z=—1+2t (t € Z).

x=4y+1=4-(-1+3t)+1=12t—3, igy (*) megolddsa: x = —3 (mod 12).

Ehhez hozzatessziik a harmadik kongruenciat:
x=1 (mod8)

—3 (mod 12) }

x = 12y — 3 = 8z + 1, azaz a diofantoszi egyenletiink 12y — 8z = 4.
Ennek megolddsa: y =1+2t, z=1+3t (t € Z).
x=12y —3=12-(1+2t) —3 =24t +9,



5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:

x =4y + 1 = 6z+ 3, azaz a diofantoszi egyenletiink 4y — 6z = 2.
Ennek megolddsa: y = —1+3t, z=—1+2t (t € Z).

x=4y+1=4-(-1+3t)+1=12t—3, igy (*) megolddsa: x = —3 (mod 12).

Ehhez hozzatessziik a harmadik kongruenciat:

—3 (mod 12)
x=1 (mod8)

x = 12y — 3 = 8z + 1, azaz a diofantoszi egyenletiink 12y — 8z = 4.
Ennek megolddsa: y =1+2t, z=1+3t (t € Z).
x=12y —3=12-(1+2t) —3 =24t +9,

igy az eredeti kongruenciarendszer megolddsa: x =9 (mod24).



5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megjegyzések:


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megjegyzések:

1. Tobb kongruencidbdl 4ll6 rendszernél is hasonléan lehet eljarni. Mindig két kongruenciat
,cuppantunk” 3ssze egy diofantoszi egyenlet segitségével, majd a kapott kongruencidhoz
hozzacuppantjuk a kévetkez6t, és igy tovabb, amig el nem fogynak a kongruencidk.


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megjegyzések:

1. Tobb kongruencidbdl 4ll6 rendszernél is hasonléan lehet eljarni. Mindig két kongruenciat
,cuppantunk” 3ssze egy diofantoszi egyenlet segitségével, majd a kapott kongruencidhoz
hozzacuppantjuk a kévetkez6t, és igy tovabb, amig el nem fogynak a kongruencidk.

2. Hogy milyen sorrendben vessziik a kongruencidkat az a végeredmény szempontjabdl mindegy,
de a szamolas hossza fiigghet tdle.


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megjegyzések:

1. Tobb kongruencidbdl 4ll6 rendszernél is hasonléan lehet eljarni. Mindig két kongruenciat
,cuppantunk” 3ssze egy diofantoszi egyenlet segitségével, majd a kapott kongruencidhoz
hozzacuppantjuk a kévetkez6t, és igy tovabb, amig el nem fogynak a kongruencidk.

2. Hogy milyen sorrendben vessziik a kongruencidkat az a végeredmény szempontjabdl mindegy,
de a szadmolas hossza fiigghet téle. Pl. az el6z6 példdban jobban jartunk volna, ha az elsé és
a harmadik kongruenciaval kezdjiik:

x=1 (mod4)
x=1 (mod8)


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megjegyzések:

1. Tobb kongruencidbdl 4ll6 rendszernél is hasonléan lehet eljarni. Mindig két kongruenciat
,cuppantunk” 3ssze egy diofantoszi egyenlet segitségével, majd a kapott kongruencidhoz
hozzacuppantjuk a kévetkez6t, és igy tovabb, amig el nem fogynak a kongruencidk.

2. Hogy milyen sorrendben vessziik a kongruencidkat az a végeredmény szempontjabdl mindegy,
de a szamolds hossza fiigghet tdle. PI. az el6z8 példaban jobban jartunk volna, ha az elsé és
a harmadik kongruenciaval kezdjiik:

x=1 (mod4)
x=1 (mod8)

Err8l ugyanis mindenféle szdmolds nélkiil latszik, hogy a megolddsa x =1 (mod38).


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megjegyzések:

1. Tobb kongruencidbdl 4ll6 rendszernél is hasonléan lehet eljarni. Mindig két kongruenciat
,cuppantunk” 3ssze egy diofantoszi egyenlet segitségével, majd a kapott kongruencidhoz
hozzacuppantjuk a kévetkez6t, és igy tovabb, amig el nem fogynak a kongruencidk.

2. Hogy milyen sorrendben vessziik a kongruencidkat az a végeredmény szempontjabdl mindegy,
de a szadmolas hossza fiigghet téle. Pl. az el6z6 példdban jobban jartunk volna, ha az elsé és
a harmadik kongruenciaval kezdjiik:
x=1 (mod4)
x=1 (mod8)
Err8l ugyanis mindenféle szdmolds nélkiil |atszik, hogy a megolddsa x =1 (mod8). Ehhez

mar csak hozz3 kell venni a masodik kongruenciat, és igy kevesebb szamoldssal megkaptuk
volna az x =9 (mod 24) megoldast.


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megjegyzések:

1. Tobb kongruencidbdl 4ll6 rendszernél is hasonléan lehet eljarni. Mindig két kongruenciat
,cuppantunk” 3ssze egy diofantoszi egyenlet segitségével, majd a kapott kongruencidhoz
hozzacuppantjuk a kévetkez6t, és igy tovabb, amig el nem fogynak a kongruencidk.

2. Hogy milyen sorrendben vessziik a kongruencidkat az a végeredmény szempontjabdl mindegy,
de a szadmolas hossza fiigghet téle. Pl. az el6z6 példdban jobban jartunk volna, ha az elsé és
a harmadik kongruenciaval kezdjiik:
x=1 (mod4)
x=1 (mod8)
Err8l ugyanis mindenféle szdmolds nélkiil |atszik, hogy a megolddsa x =1 (mod8). Ehhez

mar csak hozz3 kell venni a masodik kongruenciat, és igy kevesebb szamoldssal megkaptuk
volna az x =9 (mod 24) megoldast.

3. A megolddsban szereplé modulus az eredeti modulusok legkisebb k6z6s tobbszorose:
24 = |kkt (4,6,8).


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megjegyzések:

1. Tobb kongruencidbdl 4ll6 rendszernél is hasonléan lehet eljarni. Mindig két kongruenciat
,cuppantunk” 3ssze egy diofantoszi egyenlet segitségével, majd a kapott kongruencidhoz
hozzacuppantjuk a kévetkez6t, és igy tovabb, amig el nem fogynak a kongruencidk.

2. Hogy milyen sorrendben vessziik a kongruencidkat az a végeredmény szempontjabdl mindegy,
de a szadmolas hossza fiigghet téle. Pl. az el6z6 példdban jobban jartunk volna, ha az elsé és
a harmadik kongruenciaval kezdjiik:
x=1 (mod4)
x=1 (mod8)
Err8l ugyanis mindenféle szdmolds nélkiil |atszik, hogy a megolddsa x =1 (mod8). Ehhez

mar csak hozz3 kell venni a masodik kongruenciat, és igy kevesebb szamoldssal megkaptuk
volna az x =9 (mod 24) megoldast.

3. A megolddsban szereplé modulus az eredeti modulusok legkisebb k6z6s tobbszorose:
24 = |kkt (4,6,8) . Ez is igaz tetsz8leges méretii kongruenciarendszerre.


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

5. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=1 (mod4)
x =3 (mod6)
x =1 (mod8)

Megjegyzések:

1. Tobb kongruencidbdl 4ll6 rendszernél is hasonléan lehet eljarni. Mindig két kongruenciat
,cuppantunk” 3ssze egy diofantoszi egyenlet segitségével, majd a kapott kongruencidhoz
hozzacuppantjuk a kévetkez6t, és igy tovabb, amig el nem fogynak a kongruencidk.

2. Hogy milyen sorrendben vessziik a kongruencidkat az a végeredmény szempontjabdl mindegy,
de a szamolds hossza fiigghet tdle. PI. az el6z8 példaban jobban jartunk volna, ha az elsé és
a harmadik kongruenciaval kezdjiik:
x=1 (mod4)
x=1 (mod8)
Err8l ugyanis mindenféle szdmolds nélkiil |atszik, hogy a megolddsa x =1 (mod8). Ehhez

mar csak hozz3 kell venni a masodik kongruenciat, és igy kevesebb szamoldssal megkaptuk
volna az x =9 (mod 24) megoldast.

3. A megolddsban szereplé modulus az eredeti modulusok legkisebb k6z6s tobbszorose:
24 = |kkt (4,6,8) . Ez is igaz tetsz8leges méretii kongruenciarendszerre.

4. A megoldhatdsag feltétele is hasonlit a két kongruencids esetre: |dsd az eléadas anyagaban a
2311. oldaltdl.


http://www.math.u-szeged.hu/~czedli/dimatsite/tananyag/mbx112e-01-14.pdf

6. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=4 (mod7)
x=0 (mod2)
x =18 (mod35)



6. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=4 (mod7)
x=0 (mod2)
x =18 (mod35)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:



6. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=4 (mod7)
x=0 (mod2)
x =18 (mod35)

Megoldas:

=4 d7
Elészor tekintsiik az elsé két kongruenciabél 4ll6 rendszert: . (mod7) } (%)
X =

x =Ty + 4 = 2z, azaz a diofantoszi egyenletiink 7y — 2z = —4.
Ennek megolddsa: y =0+2t, z=2+7t (t € Z).

x=Ty+4=7-2t+4 =14t +4, igy () megolddsa: x =4 (mod 14).



6. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=4 (mod7)
x=0 (mod2)
x =18 (mod35)

Megoldas:

El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:

x =Ty + 4 = 2z, azaz a diofantoszi egyenletiink 7y — 2z = —4.
Ennek megolddsa: y =0+2t, z=2+7t (t € Z).

x=Ty+4=7-2t+4 =14t +4, igy () megolddsa: x =4 (mod 14).

Ehhez hozzitessziik a harmadik kongruenciat:

x =4 (mod14)
x =18 (mod 35)



6. feladat. Oldjuk meg az aldbbi kongruenciarendszert.

x=4 (mod7)
x=0 (mod2)
x =18 (mod35)
Megoldas:
El6szor tekintsiik az elsé két kongruenciabdl allé rendszert:

x =Ty + 4 = 2z, azaz a diofantoszi egyenletiink 7y — 2z = —4.
Ennek megolddsa: y =0+2t, z=2+7t (t € Z).

x=Ty+4=7-2t+4 =14t +4, igy () megolddsa: x =4 (mod 14).

Ehhez hozzitessziik a harmadik kongruenciat:

x =4 (mod14)
x =18 (mod 35)

x = 14t + 4 = 35v + 18, azaz a diofantoszi egyenletiink 14t — 35v = 14.
Ennek megolddsa: t =1+45s, v=0+2s (s € Z).
x =3bv+18=35:25+18 = 70s + 18,

igy az eredeti kongruenciarendszer megolddsa: x = 18 (mod70).



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?

Megoldas: Az egy-egy ldaddban 1évé virslik szamat x-szel jelolve, a feladat szovege alapjan az
aldbbi kongruenciarendszert kapjuk:

5x =5 (mod6)
8x =2 (mod18)
44x = 22 (mod55)



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?

Megoldas: Az egy-egy ldaddban 1évé virslik szamat x-szel jelolve, a feladat szovege alapjan az
aldbbi kongruenciarendszert kapjuk:

5x =5 (mod6)
8x =2 (mod18)
44x = 22 (mod55)

El6szér megoldjuk kiilon-kiilon az egyes kongruencidkat:



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?

Megoldas: Az egy-egy ldaddban 1évé virslik szamat x-szel jelolve, a feladat szovege alapjan az
aldbbi kongruenciarendszert kapjuk:

5x =5 (mod6)
8x =2 (mod18)
44x = 22 (mod55)

El6szér megoldjuk kiilon-kiilon az egyes kongruencidkat:

5x = 5 (mod6)



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?

Megoldas: Az egy-egy ldaddban 1évé virslik szamat x-szel jelolve, a feladat szovege alapjan az
aldbbi kongruenciarendszert kapjuk:

5x =5 (mod6)
8x =2 (mod18)
44x = 22 (mod55)

El6szér megoldjuk kiilon-kiilon az egyes kongruencidkat:

5x = 5 (mod6)
x=1 (mod6)



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?

Megoldas: Az egy-egy ldaddban 1évé virslik szamat x-szel jelolve, a feladat szovege alapjan az
aldbbi kongruenciarendszert kapjuk:

5x =5 (mod6)
8x =2 (mod18)
44x = 22 (mod55)

El6szér megoldjuk kiilon-kiilon az egyes kongruencidkat:

5x = 5 (mod6) 8x = 2 (mod18)
x=1 (mod6)



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?

Megoldas: Az egy-egy ldaddban 1évé virslik szamat x-szel jelolve, a feladat szovege alapjan az
aldbbi kongruenciarendszert kapjuk:

5x =5 (mod6)
8x =2 (mod18)
44x = 22 (mod55)

El6szér megoldjuk kiilon-kiilon az egyes kongruencidkat:

5x = 5 (mod6) 8x = 2 (mod18)
x=1 (mod6) 8x = —16 (mod18)



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?

Megoldas: Az egy-egy ldaddban 1évé virslik szamat x-szel jelolve, a feladat szovege alapjan az
aldbbi kongruenciarendszert kapjuk:
5x =5 (mod6)
8x =2 (mod18)
44x = 22 (mod55)

El6szér megoldjuk kiilon-kiilon az egyes kongruencidkat:

5x = 5 (mod6) 8x = 2 (mod18)
x=1 (mod6) 8x = —16 (mod18)
x= —2 (mod9)



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?

Megoldas: Az egy-egy ldaddban 1évé virslik szamat x-szel jelolve, a feladat szovege alapjan az
aldbbi kongruenciarendszert kapjuk:
5x =5 (mod6)
8x =2 (mod18)
44x = 22 (mod55)

El6szér megoldjuk kiilon-kiilon az egyes kongruencidkat:

5x = 5 (mod6) 8x = 2 (mod18) 44x = 22 (mod55)
x=1 (mod6) 8x = —16 (mod18)
x= —2 (mod9)



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?

Megoldas: Az egy-egy ldaddban 1évé virslik szamat x-szel jelolve, a feladat szovege alapjan az
aldbbi kongruenciarendszert kapjuk:
5x =5 (mod6)
8x =2 (mod18)
44x = 22 (mod55)

El6szér megoldjuk kiilon-kiilon az egyes kongruencidkat:

5x = 5 (mod6) 8x = 2 (mod18) 44x = 22 (mod55)
x=1 (mod6) 8x = —16 (mod18) 2x =1 (mod5)
x= —2 (mod9)



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?

Megoldas: Az egy-egy ldaddban 1évé virslik szamat x-szel jelolve, a feladat szovege alapjan az
aldbbi kongruenciarendszert kapjuk:
5x =5 (mod6)
8x =2 (mod18)
44x = 22 (mod55)

El6szér megoldjuk kiilon-kiilon az egyes kongruencidkat:

5x = 5 (mod6) 8x = 2 (mod18) 44x = 22 (mod55)
x=1 (mod6) 8x = —16 (mod18) 2x =1 (mod5)
x= —2 (mod9) 2x = 6 (mod5)



7. feladat. Bruckner Szigfrid kapott 5 lada virslit Szérnyeteg Lajostdl. JéI beosztotta: minden nap
csak 6-ot evett meg, és igy a végére 5 virsli maradt. Mdskor 8 ladaval kapott Arométdl; ekkor
naponta 18 virslit falt fel, és igy az utolsé napra csak 2 maradt. Amikor pedig Mikkamakkatdl 44
lada virslit kapott, nem tudta tiirtéztetni magdt, és naponta 55 virslit kebelezett be, de még igy is
22 maradt az utolsé napra. Egy ldddba szazndl kevesebb virsli fér, és minden ldddban ugyanannyi
volt. Hany darab virsli volt egy ldddban?

Megoldas: Az egy-egy ldaddban 1évé virslik szamat x-szel jelolve, a feladat szovege alapjan az
aldbbi kongruenciarendszert kapjuk:

5x =5 (mod6)
8x =2 (mod18)
44x = 22 (mod55)

El6szér megoldjuk kiilon-kiilon az egyes kongruencidkat:

5x = 5 (mod6) 8x = 2 (mod18) 44x = 22 (mod55)
x=1 (mod6) 8x = —16 (mod18) 2x =1 (mod5)
x= —2 (mod9) 2x = 6 (mod5)
x = 3 (modb)



Tehat a kongruenciarendszeriink ekvivalens az aldbbival:

1 (mod6)
—2 (mod9)
3 (mod5)

X
X
X



Tehat a kongruenciarendszeriink ekvivalens az aldbbival:

1 (mod6)
—2 (mod9)
3 (mod5)

X
X
X

Ezt a szokott médon oldjuk meg:



Tehat a kongruenciarendszeriink ekvivalens az aldbbival:

1 (mod6)
—2 (mod9)
3 (mod5)

X
X
X

Ezt a szokott médon oldjuk meg:

1 (mod6)
x=—2 (mod9)



Tehat a kongruenciarendszeriink ekvivalens az aldbbival:

1 (mod6)
= -2 (mod9)
3 (mod5)

X X X
Il

Ezt a szokott médon oldjuk meg:

1 (mod6)

wx=0y+1=92—2~06y—9z=-3~wy=1+3t, z=1+4+2t (t€Z)
x=—2 (mod9)

x=6y+1=6-(1+3t)+1=18t+7 ~» x =7 (mod18).



Tehat a kongruenciarendszeriink ekvivalens az aldbbival:

1 (mod6)
= -2 (mod9)
3 (mod5)

X X X
Il

Ezt a szokott médon oldjuk meg:

1 (mod6)

wx=0y+1=92—2~06y—9z=-3~wy=1+3t, z=1+4+2t (t€Z)
x=—2 (mod9)

x=6y+1=6-(1+3t)+1=18t+7 ~» x =7 (mod18).

x =7 (mod18)
x =3 (modb)



Tehat a kongruenciarendszeriink ekvivalens az aldbbival:

1 (mod6)
= -2 (mod9)
3 (mod5)

X X X
Il

Ezt a szokott médon oldjuk meg:

1 (mod6)

wx=0y+1=92—2~06y—9z=-3~wy=1+3t, z=1+4+2t (t€Z)
x=—2 (mod9)

x=6y+1=6-(1+3t)+1=18t+7 ~» x =7 (mod18).

x =7 (mod18)

~ x=18t+7=5v+3~ 18t —5v=—4~t=2+5s, v=8+18s (s € Z)
x =3 (modb)

x=5v+3=5-(8+18s)+3 =90s+43 ~» x =43 (mod90)



Tehat a kongruenciarendszeriink ekvivalens az aldbbival:

1 (mod6)
= -2 (mod9)
3 (mod5)

X X X
Il

Ezt a szokott médon oldjuk meg:

1 (mod6)

wx=0y+1=92—2~06y—9z=-3~wy=1+3t, z=1+4+2t (t€Z)
x=—2 (mod9)

x=6y+1=6-(1+3t)+1=18t+7 ~» x =7 (mod18).

x =7 (mod18)

~ x=18t+7=5v+3~ 18t —5v=—4~t=2+5s, v=8+18s (s € Z)
x =3 (modb)

x=5v+3=5-(8+18s)+3 =90s+43 ~» x =43 (mod90)

(90 = Ikkt (6,9, 5)



Tehat a kongruenciarendszeriink ekvivalens az aldbbival:

1 (mod6)
= -2 (mod9)
3 (mod5)

X X X
Il

Ezt a szokott médon oldjuk meg:

1 (mod6)

wx=0y+1=92—2~06y—9z=-3~wy=1+3t, z=1+4+2t (t€Z)
x=—2 (mod9)

x=6y+1=6-(1+3t)+1=18t+7 ~» x =7 (mod18).

x =7 (mod18)

~ x=18t+7=5v+3~ 18t —5v=—4~t=2+5s, v=8+18s (s € Z)
x =3 (modb)

x=5v+3=5-(8+18s)+3 =90s+43 ~» x =43 (mod90)

(90 = Ikkt (6,9,5) # Ikkt (6,18,55))



Tehat a kongruenciarendszeriink ekvivalens az aldbbival:

1 (mod6)
= —2 (mod9)
3 (mod5)

X X X
Il

Ezt a szokott médon oldjuk meg:

1 (mod6)

wx=0y+1=92—2~06y—9z=-3~wy=1+3t, z=1+4+2t (t€Z)
x=—2 (mod9)

x=6y+1=6-(1+3t)+1=18t+7 ~» x =7 (mod18).

x =7 (mod18)

~ x=18t+7=5v+3~ 18t —5v=—4~t=2+5s, v=8+18s (s € Z)
x =3 (modb)

x=5v+3=5-(8+18s)+3 =90s+43 ~» x =43 (mod90)

(90 = Ikkt (6,9,5) # Ikkt (6,18,55))

Tehdt minden ldddban 43 virsli volt.



