Tétel. Ha n > 4 dsszetett szdm, akkor (n — 1)! oszthato n-nel.

Biz. Tekintsiik n primhatvanytényezds felbontasat: n = p7* - p3* - ... - p*. Célunk az, hogy az
1-2-3-...-(n—1) szorzatban talaljunk néhany tényezo6t, amelyek szorzata n, vagy t6bbszorose

n-nek. (Fontos, hogy ezek kilonbizd szamok legyenek. Példaul az 1 -2 - 3 szorzatban hidba
van ott a 2 és a 2 is, ett6l még a szorzat nem lesz oszthato 2 - 2-vel!)

Ha k£ > 2, azaz n-nek legalabb két kiilonb6z6 primosztoja van, akkor a kovetkezé k db
szam megfelels lesz: ................. Ezek mind kisebbek n-nél (és paronként kiilonbozsk),
és szorzatuk éppen n.

Ha k = 1, akkor n = p*, vagyis n primhatviny. A jelolést egyszertsitendd, lehagyjuk az

indexeket: n = p®. Ekkore > 2, mertn ................. Vizsgaljuk kiilén az e > 3 és e = 2
eseteket.
Ha e > 3, akkor tekintsiik a kovetkez& két szamot: ................. Ez két kiilonbo6z6

szam, mindkettd kisebb n-nél, és szorzatuk éppen n.

Ha e = 2, azaz n = p?, akkor a fenti gondolatmenet nem mifkddik, mert ekkor fent megadott

két szam egyenls. Mivel ................ , a p primszam legalabb 3, és emiatt a kdvetkezs
két szam megfelel6 lesz: ................. Ez két kiillonb6z6 szém, szorzatuk 2n, és p > 3

miatt mindketts kisebb, mint n.

O
A fentieket Wilson tételével Gsszekapcsolva a kovetkez6t kapjuk tetszéleges n > 2 ter-
mészetes szamra;:
—1, ha n primszam
(n—1)!'=40, han #4 osszetett szam  (mod n).
2, han =14



