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A szamlalobdl és a nevezsbdl is kiemeljiik a konstans tagot, hogy

alaka tortet kapjunk.
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l[gy minden f alaka hatvanysor egyiitthat6it meg tudjuk
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hatarozni.



Az alapeset II.

Ha a nevez8ben egy elséfoki polinom hatvanya szerepel:
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Lasd ((Z)) szamok generatorfliggvénye.
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1. bizonyitas: (%) = ("T") =n+1. O
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Ha a nevez8ben egy elséfoki polinom hatvanya szerepel:

1 AN, = (n+d-1\ ,
()= ()
(1—x) = \n ~ d—1
Specialis eset:

o
=> (n+1)z"=1+2z+3c> +42° + ...

n=0

1
(1)

3. bizonyitas: Ha derivaljuk az
1 2 3 4
egyenléség mindkét oldalat, akkor a bizonyitandét kapjuk. A bal

oldalt mint hanyadost derivaljuk:
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6. ea. Az alapeset II.

Ha a nevez8ben egy elséfoki polinom hatvanya szerepel:

1 AN L, = (nt+d—1\ ,
()= ()
(1—x) = \n ~ d—1
Specialis eset:
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4. bizonyitas: Newton-formulaval (kiegészit6 anyag):
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Ebbsl minden @ + T alaka hatvanysor (ahol p, ¢, r € R) egyiitt-

hatéit ki tudjuk szamolni kiemelés utan:
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Ebbsl minden @ + T alaka hatvanysor (ahol p, ¢, r € R) egyiitt-

hatéit ki tudjuk szamolni kiemelés utan:
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Mi a helyzet altalaban az A/B alaka hatvanysorokkal, ahol A és
B polinomok?
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Ebbsl minden @ + T alaka hatvanysor (ahol p, ¢, r € R) egyiitt-

hatéit ki tudjuk szamolni kiemelés utan:
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Mi a helyzet altalaban az A/B alaka hatvanysorokkal, ahol A és
B polinomok?
Ha A-t maradékosan osztjuk B-vel (polinomosztassal), akkor a
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alakhoz jutunk, ahol A; és Ay polinomok, tovabba Ao foka ki-
sebb, mint B foka. Ezért elég olyan polinom/polinom hatvanyso-
rokkal foglalkozni, amikor a szamlalé foka kisebb, mint a nevez&é.




Parcialis tortekre bontas |.

Ha a nevezd tobb tényezd szorzata, akkor a racionalis tortfiigg-
vények integralasanal latott médon ,parcialis tortekre bontunk’
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Mivel polinom/polinom alakd formalis hatvanysorokkal ugyanagy
kell szamolni, mint racionalis tortfliggvényekkel, ezért a kalkulus-
bél tanult parcialis tortekre bontas tétele igaz polinom/polinom
hatvanysorokra is. (Az ott latott médszerrel el is tudjuk végezni
a parcialis tortekre bontast.)



Parcialis tortekre bontas II.

Parcialis tortekre bontas (spec. eset). Legyenek A és B
olyan polinomok, amelyekre A foka < B foka. Tegyiik fel, h.

B = (p1 + q12)" (p2 + q22)® - -+ (o + @)™,
ahol p;, q; € R, d; € N, tovabba egyik (p; + ¢;x) tényez6 sem
skalarszorosa masik (p; + gjx)-nek (ha i # j). Ekkor A/B a
kovetkezé alakba irhaté alkalmas r; ; € R konstansokkal:
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Parcialis tortekre bontas (spec. eset). Legyenek A és B
olyan polinomok, amelyekre A foka < B foka. Tegyiik fel, h.
B = (p1 + @)™ (p2 + q2x)® - - - (D + qez) ™,
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skalarszorosa masik (p; + gjx)-nek (ha i # j). Ekkor A/B a

kovetkezd alakba irhaté alkalmas ri; € R konstansokkal:
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Parcialis tortekre bontas (spec. eset). Legyenek A és B
olyan polinomok, amelyekre A foka < B foka. Tegyiik fel, h.
B = (p1 + @)™ (p2 + q2x)® - - - (D + qez) ™,
ahol p;, q; € R, d; € N, tovabba egyik (p; + ¢;x) tényez6 sem
skalarszorosa masik (p; + gjx)-nek (ha i # j). Ekkor A/B a

kovetkezd alakba irhaté alkalmas ri; € R konstansokkal:

7'17‘7
B ZZ pz "‘QZ

=1 j=1

Ebben a prezentaciéban egy polinom fokan mindig a hagyoma-
nyos értelemben vett fokszamat értjiik, nem a formalis hatvany-
soroknal bevezetett (kezd6)fokot.
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Parcialis tortekre bontas (spec. eset). Legyenek A és B
olyan polinomok, amelyekre A foka < B foka. Tegyiik fel, h.
B = (p1 + @)™ (p2 + q2x)® - - - (D + qez) ™,
ahol p;, q; € R, d; € N, tovabba egyik (p; + ¢;x) tényez6 sem
skalarszorosa masik (p; + gjx)-nek (ha i # j). Ekkor A/B a

kovetkezd alakba irhaté alkalmas ri; € R konstansokkal:
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1. megjegyzés: Az Zij. parcialis tortek egyiitthatéit a
giegy b+ gy

korabbiak alapjan ki tudjuk szamolni, igy A/B egyiitthatoit is.
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Parcialis tortekre bontas (spec. eset). Legyenek A és B
olyan polinomok, amelyekre A foka < B foka. Tegyiik fel, h.
B = (p1 + @)™ (p2 + q2x)® - - - (D + qez) ™,
ahol p;, q; € R, d; € N, tovabba egyik (p; + ¢;x) tényez6 sem
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1. megjegyzés: Az Zij. parcialis tortek egyiitthatéit a
giegy b+ gy

korabbiak alapjan ki tudjuk szamolni, igy A/B egyiitthatoit is.

2. megjegyzes: A tételben szereplS r; ; szamok egyértelm(ien
meghatarozottak.
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Parcialis tortekre bontas (spec. eset). Legyenek A és B
olyan polinomok, amelyekre A foka < B foka. Tegyiik fel, h.
B = (p1 + @)™ (p2 + q2x)® - - - (D + qez) ™,
ahol p;, q; € R, d; € N, tovabba egyik (p; + ¢;x) tényez6 sem
skalarszorosa masik (p; + gjx)-nek (ha i # j). Ekkor A/B a

kovetkezé alakba irhaté alkalmas ri; € R konstansokkal:
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3. megjegyzés: A B tényezGire vonatkozo feltétel ugy is megfo-
galmazhatd, hogy tovabbi tényezéket mar nem lehet ,,6sszevonni”
a nevezGben.
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Példaul ————— -re most =-——-ként kell tekinteni.
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Parcialis tortekre bontas (spec. eset). Legyenek A és B
olyan polinomok, amelyekre A foka < B foka. Tegyiik fel, h.
B = (p1 + @)™ (p2 + q2x)® - - - (D + qez) ™,
ahol p;, q; € R, d; € N, tovabba egyik (p; + ¢;x) tényez6 sem
skalarszorosa masik (p; + gjx)-nek (ha i # j). Ekkor A/B a

kovetkezé alakba irhaté alkalmas ri; € R konstansokkal:
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4. megjegyzés: Ha a komplex szamtest felett dolgozunk (és a
tételben R-et C-re cseréljiik), akkor az algebra alaptétele szerint
B mindig linearis tényezdk szorzatara bomlik. R felett sajnos nem
ez a helyzet, igy amig nem ismerjiik a komplex szamokat, ez a
mdédszer nem mindig alkalmazhatd, csak bizonyos B-kre.
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Parcialis tortekre bontas (spec. eset). Legyenek A és B
olyan polinomok, amelyekre A foka < B foka. Tegyiik fel, h.
B = (p1 + @)™ (p2 + q2x)® - - - (D + qez) ™,
ahol p;, q; € R, d; € N, tovabba egyik (p; + ¢;x) tényez6 sem
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kovetkezd alakba irhaté alkalmas ri; € R konstansokkal:
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4. megjegyzeés:
3+ x
1 — 2z + 222

Komplex szamok nélkiil itt elakadtunk. :(
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Parcialis tortekre bontas (spec. eset). Legyenek A és B
olyan polinomok, amelyekre A foka < B foka. Tegyiik fel, h.
B = (p1 + @)™ (p2 + q2x)® - - - (D + qez) ™,
ahol p;, q; € R, d; € N, tovabba egyik (p; + ¢;x) tényez6 sem
skalarszorosa masik (p; + gjx)-nek (ha i # j). Ekkor A/B a

kovetkezd alakba irhaté alkalmas ri; € R konstansokkal:
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4. megjegyzeés:

3+ o 3/2—2i 3/2+ 21
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Komplex szamok korébe kilépve nem, mert ott a nevezé szorzatta
alakithaté: 1 — 2z + 222 = (1 — (1 +4)2)(1 — (1 —)z).




