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Feladatok
(Valés fliggvénytan, 2011)

Igaz-e, hogy megszamlalhatoan végtelen sok o-gylri metszete is o-gytri?

Mutassa meg, hogy ha p*(H) = 0, akkor V A C H halmaz L-mérhet6 (a p* a Lebesgue-
féle kiilsé mértéket jeloli)!

Mutassa meg, I hogy egy H halmaz 0-mértékii < 3{I,} intervallumrendszer tgy, hogy

H C UI és Z |I,| < 00 és Vo € H-ra teljesiil, hogy x € I,, végtelen sok n-re!

Blzonyltsa be, hogy a megszamlalhaté halmazok O-mértékiiek!

Bizonyitsa be, hogy a 0-mértékii halmazok o-gytriit alkotnak!

Van-e olyan A C R nem-korldtos mérheté halmaz, amelyre 0 < p(A) < 0o?

Adjon meg olyan L-mérhet6é halmazt, amely nem Jordan-mérheto!

Bizonyitsa be, hogy R barmely korlatos részhalmazéanak kiilsé mértéke véges!
Megfordithaté-e ez az allitas?

Igaz-e, hogy f mérheté < f3 mérhets?

Igaz-e, hogy f mérheté < f2 mérhets?

Bizonyitsa be, hogy ha f mérhet6, akkor sgn f is mérhetd!

Bizonyitsa be, hogy ha f monoton, akkor mérhetd!

Bizonyitsa be, hogy ha f folytonos, akkor mérhetd!

Bizonyitsa be, hogy ha f # 0 s mérheto, akkor % mérhetd!

[gaz-e a Levi-tétel, ha a Lebesgue-integralt Riemann-integrédlra cseréljiik?

Igaz-e Lebesgue tétele, ha Riemann-integralt vesziink Lebesgue-integral helyett?
Ervényben marad-e a Fatou-lemma, ha Riemann-integralt vesziink Lebesgue helyett?

Integralhaték-e az alabbi fiiggvények Lebesgue-szerint? (18-24. feladat)
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, haxe(0,1),
ha x € R\(0;1);
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_J 1 haze[l;o),
xo—>f(x)—{07 ha z € (—o0; 1);
{ L haze(0,1),

0, ha x € R\(0;1);

ha x racionalis,
ha x irracionalis;
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(Riemann-integralhaté-e ez a fliggvény?)

_ Si%, ha z € [1;00),
v (@) = {0, ha x € (—o0;1).

Adjon példat olyan mérhetd fliggvényre, amely nem Lebesgue-integrédlhat6! (Véges
illetve végtelen intervallumon is adjon példat!)

Bizonyitsa be, hogy ha egy fiiggvény egy véges [a,b]-n mérhet$ és korlatos, akkor
Lebesgue-integralhatd!

[gaz-e, hogy ha egy f fliggvény impropriusan Riemann-integralhaté, akkor Lebesgue-
integralhat$?

Bizonyitsa be, hogy ha egy f fliggvény abszolit impropriusan Riemann-integralhato,
akkor Lebesgue-integralhato!

Lebesgue-integralhaté-e az

_ 512_25027 ha = # 0,
/(@) {0, haz =0

fliggvény?



