VIZSGADOLGOZAT
Analizis 3, matek tanar, 2014. 12. 11.

A. Feladatok

1. Hatérozza meg: (6 + 7 pont)
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2. Tudjuk, hogy
Vi+r=~1+ g, ha |z| kicsi.

a) Adjon becslést a formula hibédjara a [—1, 1] intervallumon. b) Kozelitse a gyokfiiggvény
mésodfokd polinommal, becsiilje meg a hibat. (10 pont)

3. Diszkutalja és dbrazolja az
z—1

vaz+1

fliggvényt. (10 pont)
4. Hatérozza meg az y = \/%

korlatos tartomény teriiletét. (7 pont)

B. Definicidk, tételek (5 x 4 pont)

egyenletii gorbe és a koordinatatengelyek altal hatarolt

1. Mit ért az alatt, hogy az f fliggvény az a helyen differencialhatd?

2. Legyen f : [a,b] — [m, M] korlatos fliggvény. Definidlja az intervallum felosztasat és a
fliggvény alsé integralkozelito Osszegeit.

3. Mondja ki a L’Hospital-szabélyt (valamelyik alakban).

4. Mondja ki a helyettesitéses integral formulat.

5. Mit ért az alatt, hogy f konkav az [a, b] intervallumon?

C. Tovabbi kérdések

1. Igazolja, hogy a Dirichlet-fiiggvény nem integralhaté a [—2, 1] intervallumon. (5 pont)
2. A p paraméter mely értékeire igaz. hogy minden z > —1 esetén (1 + z)? < 1+ pzx
fonnall? (5 pont)

3. Legyen p(z) egy legaldbb méasodfoku polinom. Igazolja, hogy mindig van olyan £ €
(0,1), amelyre p(1) — p(0) < p/(&) teljesiil. (5 pont)

4. Az f fiiggvény az a hely egy kérnyezetében négyszer differencidlhatd, és f'(a) = f"(a) =
f"(a) =0, f*”(a) # 0. Mit allithatunk a fiiggvény a-beli viselkedésér6l? (5 pont)

Ugyeljen a megfelels indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazésra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kézben elektromos eszk6zok,
konyvek, jegyzetek nem hasznélhatok, csak egy kézzel irott egy lapos képletgytjtemény.

J6 munkdt!



