1. EVKOZI DOLGOZAT
mat. alapszak I. évf., 2006. 10. 12.

A. Feladatok
1. Vizsgélja az
n? +4
3n?+1
sorozatot: monoton-e? korlatos-e? konvergens-e? Adja meg infa, és supa, értékét!
(8 pont)

2. Adja meg az alabbi sorozatok hatarértékét: (6 4+ 6 + 7 pont)
(n+2)*—(n—2)4
(2n+1)3 4+ (2n+ 1)2

3. Definicié szerint (kiiszobszdmkereséssel) igazolja, hogy

2 n
( :_:—53) — oo ! (8 pont)

4. Igazolja, hogy minden n € N esetén

p :=

LInd—n+3

a) Vn2 +8n—3—/n2+3n+8 b) ST

c)

1 1 1

+—=+—=+-+—=<2yn! (7pont

atatt (7 pon)

B. Definicidk, tételek (6 x 4 pont)

Mit jelent az, hogy egy szdmhalmaz alulrél korldtos?
Mit jelent az, hogy a,, — a? (Az e-0s és a kornyezetes definiciét is adja meg!)
Definialja az adott f fiiggvény inverzét!
Mondja ki a sorozatokra vonatkozé Cauchy-féle konvergenciakritériumot!
Mondja ki a konvergens sorozatok hanyadosardl szélo tételt!

S

. Mondja ki a konvergens sorozatokrdl sz6l6 méasodik egyenlétlenségi tételt (amelyikben
azt tessziik fol, hogy a > b).

C. Tovabbi kérdések (4 x 6 pont)

1. Legyen xg :=1, xp+1 =z, + i . Korlatos-e ez a sorozat?

2. Mit jelent az, hogy egy szdmsorozat nem monoton csokkené? (Pozitiv, allit6é formédban
fogalmazza meg!)

3. Adott két konvergens sorozat, a, — a, b, — b, és tudjuk, hogy van olyan v, hogy
minden n > v értékre a,, < b,,. Lehetséges-e, hogy a > b 7

4. Lehet-e a) egy konvergens és egy nem konvergens; b) két nem konvergens sorozat dsszege
konvergens?

Ugyeljen a megfeleld indokldsokra az A és C részekben, a pontos fogalmazasra, feltételekre a
B részben! A rendelkezésre all6 id6 90 perc. A dolgozat irdsa kozben elektromos eszko6zok,
konyvek, jegyzetek nem haszndlhatok, csak egy egy lapos, kézzel irott képletgytiijtemény.

J6 munkat!



