90’ 2008. dec. 16.
Vizsgadolgozat
(Mat. alapszak)
Bevezetés az analizisbe
NévV:
Vizsgaztaté neve: ................ ... . ...,
A) Feladatok
1. Adja meg az f(x) = /tgx + ctgx fliggvény értelmezési tartomanyat és értékkészletét! (10 p)
2. Hatarozza meg az aldbbi hatarértékeket!
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3. Adja meg az alabbi hatvéanysor konvergencia-intervallumat!
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(Legalabb 12 pontot el kell érnil) 45 p
B) Definicidk, tételek
1. Mondja ki a szdmsorozatok korldtossdga és konvergencidja kapcsolatara vonatkozé tételt! (4p)
2. Hogy sz0l a sorozatokra vonatkozé Cauchy-féle konvergencia-kritérium? (4 p)
3. Adja meg a mértani sor definiciéjat! Mondja ki a mértani sor konvergencidjira vonatkozo tételt! (4 p)
4. Adja meg annak a definicidjat, hogy egy f, fliggvénysorozat egyenletesen konvergal f-hez egy I inter-
vallumon! (4 p)
5. Adja meg annak a definiciéjit, hogy egy f fiiggvény az x¢ pontban folytonos (mindkét definiciét adja
meg)! (4p)
6. Mondja ki a fiiggvénysorozat hatarfiiggvényének folytonossiagara vonatkozd tételt! (4 p)
(Legaldbb 14 pontot el kell érni!) 24 p
C) Elméleti kérdések
1. Adjon meg olyan szdmsorozatot, amely korldtos, de nem konvergens! (3 p)
2. Tgaz-e, hogy ha egy fiiggvény folytonos a (0, 1)-en, akkor felveszi maximumét ezen az intervallumon?(4 p)
3. Adjon meg olyan fiiggvényt, amely a [0; 1]-on rendelkezik a B — D tulajdonsdggal, mégsem folytonos
ezen az intervallumon! (7 p)
4. Legyen x1 = 1, xp41 := Tp + zi Konvergens-e az x,, sorozat? (7T p)
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J6 munkat!
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