90’ 2009. junius 23.

Vizsgadolgozat
(Mat. alapszak)
(Differencidl és integralszamitas)

A) Feladatok
1. Hatédrozza meg a kovetkezo integralokat!

1
a) /ln?’xdac; b)/ ——dx (6p+8p)
sin® x

2. Hatdrozza meg az f(z) = (1_%)3 fliggvény Taylor-sorat! Adja meg a konvergencia-sugarat is! (10 p)

3. Szamolja ki a kévetkez6 hatarértéket!

. tgx—1

1 . 8
zLH% sin 4x (8p)
4. Végezze el az f(z) = 31n if—z fiiggvény teljes vizsgédlatat és dbrézolja a grafikont! (13 p)
(Legalabb 12 pontot el kell érnil) 45 p

B) Definicidk, tételek

1. Mit ért azalatt, hogy az f fiiggvénynek az a helyen lokélis (helyi) minimuma van? (4p)
2. Mit ért azalatt, hogy az f és g fliggvények linedrisan fliggéek az (a,b) intervallumon? (4p)
3. Mondja ki a hanyadosfiiggvény derivalhatésédgéara és derivaltjara vonatkozo tételt! (4 p)
4. Mondja ki a (sorokra vonatkozo) integrélkritériumot! (4p)
5. Definidlja a Darboux-féle alsé- és felsé kozelito Gsszeg, ill. az alsé- és fels6 integral fogalmat! (4 p)
6. Mondja ki a Taylor-formuléardl sz6l6 tételt! (4 p)
(Legalédbb 14 pontot el kell érni!) 24 p

C) Elméleti kérdések
1. Fogalmazza meg (pozitiv §llit6 alakban) az oszcillacids kritériumban levd "V e(> 0)-hoz...” kezdetii &l-
litas tagad4sat! (3 p)

2. Van-e olyan f és g fiiggvénypdr, amelyek sehol sem derivalhatdk, de f(g) Osszetételiik mindentitt deri-
valhat6? (4p)

3. Adjon meg olyan fiiggvényt, amely folytonos a (0, 1) intervallumon és ennek az intervallumnak végtelen
sok pontjdban nem differencidlhatd! (7 p)

4. Tegytk fel, hogy f Riemann-integralhat6 a [—1, 1] intervallumon és legyen I(x) := flz ft)dt. Igaz-e,
hogy I(x) differencidlhaté a 0 pontban és I'(0) = f(0)? (7 p)

21 p

> 90p



J6 munkat!

33 — 2
47— 3
61 — 4
75— 5



