Bevezetés az analizisbe

Gyakorlo feladatok
(a nov. 28-dec. 12-iki el6adédsokhoz, ill. gyakorlatokhoz)
(vizsga-mintapéldak)

A) Allapl’tsa meg a kovetkezo fiiggvények értelmezési tartomanyadt, értékkészletét és vizs-
gdlja, hogy hol folytonosak?

_ _ _ 7. 1
1) f(z) = /(22 — 3)(da - 7); 2) f(x) = Jon, BT
3) f(z) = Vlogsinx + log(3 — 22); 4) f(x) = \/1 —logs 22;'_4;;
5) fla) =/ reoeete, 6) f(x) = Vle =2/~ o = 5;
7) f(z) = /tglarcsin(z + 3 — |z + 2|)]; )f(m = \/210g (r+1) —logu;
9) f(x) =logVsinuz; 0) f(x) —2—|— |m2 V=2 + |22 - 2[;
11) f(z) = £ log 11%; f(z)=4/5

) f(z)
) J(@) = log(1 — logs (2 — 4z +3));  14) J(x) = 10g10g( ~ |ty - 2|)s
15) f(z) = y/log(z — |z + 1]) — 2 + arcsin(log, (z? — 1));

) f(z) = \/210g(x —3)—2log(z —5); 17) f(z) = \/QIOg(Q —z)+ log%,

B) Hol folytonosak a kévetkezd fliggvények?

1)
fz) = 1, ha =z racionalis,
10, ha = irracionalis;
2)
fz) = x, ha x racionalis,
)7\ #2, ha = irracionalis;
3)
_ Jlogz, ha x>1,
f@)_{o, ha <1
4)

2 ha z<—1
flx)=<2%  ha —-1<z<1,
222, ha x> 1.
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C) Inverz fiigguvénnyel kapcsolatos feladatok.

Milyen z-ekre igaz, hogy f(x) fiiggvény inverze f(x)? Adja meg f értelmezési tarto-
manyat és értékkészletét is!

1) f(z) =22 f(z) =z 2)flx)=z, f(z)=21%
3) f(x) =22, f(z) = —Va; 4) f(x) = —Va, f(z)=2%
5) f(z) =22 +3z—1, f(z) = —3=vI13+dw V213+4“;;

6) f(x) = =GB f(z) =2 4+ 32 — 1;

7)

f(z) =22 f(z) = { vz, ha = racionilis,

—+v/z, ha = irracionalis;

fz) = { Ve, ha x racionélis, F(z) = 22

—v/x, ha =z irraciondlis;

() 2z, ha x racionalis,
T)= . .
3z, ha =z irraciondlis,

ha x racionalis,
ha x irracionalis;

10) f(x) =sin®x, f(x) = Varcsinz;

Adja meg a kovetkezd fiiggvények inverzeit, azok értelmezési tartomanyat, értékkész-
letét, és vazolja az y = f(x) grafikont is.

11) 20— 2220 12) 21 $HEL, 13) & v 2155,
14)m|—>1_2%gx, 15)x»—>10g1/3 i—i’g;
16) z — 9;_32””; 17) z g:i’g:m,
18) . +— /(22 — 3)(4z —7); 19) 2 — ——L—:
) BT 19) i e
20) x — +/|]z — 2| — |z — 5[; 21) z — /2logz(x — 3) — 2logs(z — 5).

D) Egyenletes folytonossdggal kapcsolatos feladatok.

Bizonyitsuk be, hogy

1) f(x) = \/x egyenletesen folytonos az [1;00)-n

2) f(z) = ¥/x egyenletesen folytonos a [0, co)-n;

3) f(z) =logx egyenletesen folytonos az [1; c0)-n;

4) f(z) = smx egyenletesen folytonos a (—oo, 00)-n;
5) f(x) = cos? z egyenletesen folytonos a (—o0, 00)-n;
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6) ha f ( ) folytonos a (—o0,00)-n és periodikus, akkor egyenletesen is folytonos a

(~00, 00)-1.

Allapitsuk meg, hogy az f(x) = e® fiiggvény egyenletesen folytonos-e a kovetkezd I
intervallumokon:

1)
3)

[1,00); 2)

I=0
I = (3,10} 4)

z*42x—3. oy 3zt—da’41.
1) iLml 223z 127 2) i:ml (z—1)2
. 1+ 3
D (o) 0 i
¥Yiroz+1,
5) };li)% \3/1—‘,— \3/1 x’ 6) m1_1>m1 \3/2+$—|—$’
7) lim x(Va?+1—z); 8) lim sin3z.
T— 00 x—0 z
9) lim Srer, 10) lim 2=z
11) i% Stlgg‘;, 12) lim z ctgz;
13) liml(l —x)tg5; 14) lim (siny/z + 1 —sin/z);
xr—
15) lim YL, 16) Jim (2~ 50
. 1 1 . 3z+1 2+3
17) lim (sm - tg—x) ) 18) Jim <3w+7) ;
: 2z+3 vl : aztb)”
19) mli)nolo (Bw—l-?) ; 20) a;linolo (C$+d> ;
21) lim S0 T 22) lir%(l +tgz)cte s,
23) lim(l + 3tg2x)‘3tg2$; 24) lim (cos %)m :
25) nsin 1 26) Lctgl; 27) n? (1 —cos 1) ;
so4 .
28) Gt 29) {/sin 1 30) "
31) cosv/n+ 1 —cos+/n; 32) n — 11,

F) A/braizolja az alabbi fliggvények grafikonjait:

1. z +— arcsin(sinx); = — sin(arcsin z);

2. x — arccos(cos z); x — cos(arccos x);

3. x — arctg (tg x); x — tg(arctgx);

4. x — arccotg(cotg z); = +— cotg(arccotg x).
5.z — V12 T (V)%

6. 375 = f(2); y = fla);

7 = f(x).

'x'_>1+tg$_f()



