3. feladatsor — Grafok

3.1. Feladat. Egy sakk csapatversenyen tobb csapat vett részt. (Minden

jatékos pontosan egyszer jatszik minden, vele nem azonos csapatban levs jatékos-
sal.) A verseny végén a sakkozoknak ,iinnepi ebédet” adnak. A szakicsnak

elfelejtették leadni a csapatok létszamat. A szakics minddssze annyit tud,

hogy a legnagyobb létszami csapatban 12 versenyz$ van, és hogy a verseny

soran 42 sakkoz6 szerzett pontot. Hany ebédet kell f¢znie a szakacsnak, hogy

biztosan jusson minden sakkozénak?

3.2. Feladat. Egy 5 tagi tarsasagban lehet-e mindenkinek pontosan 3 is-
mersse? (Az ismeretségek kolesonosek.)

3.3. Feladat. Elsfordulhat-e 8 csapat kormérkGzéses versenye soran, hogy az
egyes csapatok eddig rendre 1,2,2,2,4,5,7,7 mérk&zést jatszottak?

3.4. Feladat. Hany olyan 5-pontd, egyszerii graf van, melyben a pontok fok-
szamai 1, 2,2, 2,37 Oldja meg a feladatot agy is, hogy a pontokat megszamozza,
és Ugy is, hogy nem.
3.5. Feladat. Rajzoljunk olyan 5-ponti, egyszeri grafot, amelynek két 3 foka
és két 4 foku pontja van. Hény ilyen graf van, ha

(a) a pontokat nem szdmozzuk meg;

(b) a pontokat megszamozzuk?
Hatérozza meg az ilyen grafok éleinek a szamaét.
3.6. Feladat. Egy 6-pontu, egyszerii graf pontjainak fokszamai: 2,2, 3,3,5, 5.
Hény ilyen graf van, ha a pontokat megszdmozzuk, és hany van akkor, ha nem?
Szamitsuk ki a grafok éleinek a szamat.

3.7. Feladat. Igazoljuk, hogy barmely grafban a paratlan foka pontok széma
paros.

3.8. Feladat. Vizsgaljuk meg, hogy a kivetkez§ grafokban van-e Euler-vonal,
zart Kuler-vonal, Hamilton-at, Hamilton-kor.
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3.9. Feladat. Egy erds 5 fajaban Osszesen 16 él van. Hany pontja van az
erdének?

3.10. Feladat. Hany kiilonb6zs, 5-pontu fa van, ha a pontjait nem kiilon-
boztetjiik meg?
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3.11. Feladat. Egy 20-pontia fanak 18 darab 1 fokd pontja van.

(a) Mennyi lehet a tovabbi két pont fokszama?
(b) Hény élt tartalmaz a leghosszabb tutja?
(c) Hany ilyen fa van, ha a pontokat nem kiilonboztetjiik meg?

3.12. Feladat. Adjunk meg az alabbi grafokban

(a) minimalis lefog6 ponthalmazt;
(b) maximalis parositast;
(c) v(G) és 7(G) értékeét.
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3.14. Feladat. Keressen maximalis péarositast az alabbi grafokban a magyar
modszer segitségével.
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3.15. Feladat. Dontsiik el az alabbi grafokrol, hogy sikgrafok-e.
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