10. feladatsor — Részbenrendezések, mtveletek

D,, jeloli n pozitiv osztoit.

10.1. Feladat. Adjuk meg az alabbi részbenrendezett halmazok Hasse-diagramjat!
Melyek a minimalis, maximaélis, legkisebb, legnagyobb elemek?

(1) ({2,3,5,6,9}, )

(2) ({0.{0,1},{1},{1,2}},9)
(3) ({_170727374}a|)

(4) ({{0},{1},{2},{1,2,3}},9)

10.2. Feladat. Dontsiik el, hogy miiveletek-e az alabbiak:

(1) a kivonas az egész szamok halmazan,

(2) a kivonas a természetes szamok halmazan,
(3) az osztas a racionélis szamok halmazén,
(4) az inverzképzés R™"*"-en,

(5) a szorzas R™*"-en.

10.3. Feladat. Dontsiik el, hogy az alabbi grupoidok (1)—(3): idempotensek, illetve
kommutativok-e; (4)—(7): egységelemesek, zéruselemesek-e.

(1) (R,0), ahol aob=ab+ a+ b,
%), ahol a xb = a + (—1)%b,

R+ ,0), ahol aob = a’,

R, 0), ahol a 0 b = a,

N, %), ahol a xb =ab—a+ b,

R,0), ahol aob =ab+ a + b,

(Z,*), ahol axb=a+ (—1)%b,

(2) (2,
(3) (
(4) (
(5) (
(6) (
(7)

10.4. Feladat. Hatarozzuk meg a kovetkezs grupoidok egységelemét és dontsiik el,
hogy minden elemnek van-e inverze.

(1) (R,0), ahol aob =ab+ a+ b,
(2) (N,lkkt),
(3) (P(U),A), ahol U tetszéleges halmaz.
10.5. Feladat. Definidljuk az Sg halmazon a kdvetkez§ miiveletet:
a*xf=a(l34)25)p.

Hatéarozzuk meg az (Sg,x) grupoid egységelemét és dontsiik el, hogy van-e minden
elemnek inverze.

10.6. Feladat. Definialjuk az R halmazon az @ és ® miiveleteket a kévetkezSképpen:
a®b=a+b—1éa®b=a+b— ab.
Dontstik el, hogy disztributiv, illetve abszorptiv-e ® az ®-ra.

10.7. Feladat. Tekintsiik az 4 halmaz alabbi mitiveleteit (a tablazat i. sorénak j.
eleme az i0j elem), és dontsiik el, hogy az (4, o) grupoid egységelemes, zéruselemes,
kommutativ, illetve asszociativ-e.



o[1 2 3 4 o|1 2 3 4
112 4 1 1 112 2 3 1
(1) 21 3 2 4 2) 202 2 2 2
3[1 2 3 4 3/1 2 4 4
414 4 4 4 413 2 2 4

10.8. Feladat. Tekintsiik az (NN, o) grupoidot, ahol o a szokésos leképezésszorzas.
Legyen ¢: N — N,z +— 2z. Keressiink olyan 1) € NN elemet, melyre ¢t = id, illetve
olyat is, melyre ¥¢ = id.



