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1. De�níció. Az A halmaz felett az R ⊆ GA de�niáló relációkkal megadott csoport alatt az

[A | R] = GA/N

csoportot értjük, ahol N az R által generált normálosztó GA-ban. Az A elemeit generátorok-
nak, az R elemeit de�niáló relációknak nevezzük. Ha A = {a1, . . . , an} és R = {r1, . . . , rm}
véges halmazok, akkor az [a1, . . . , an | r1, . . . , rm] jelölést is használjuk. Az [A | R] csoport
elemei mellékosztályok, de mi az uN mellékosztályt sokszor azonosítjuk az u elemmel.

2. Állítás. Legyenek [A | R] és H csoportok és f : A → H tetsz®leges leképezés. Az f
leképezés akkor és csak akkor terjeszthet® ki ϕ : [A | R]→ H homomor�zmussá, ha minden
r = ak1

1 . . . akn
n ∈ R generáló relációra (a1f)k1 · · · (anf)kn = 1.

3. Példa.
(1) G{a} ∼= Z,
(2) GA

∼= [A | ∅],
(3) [a | an] ∼= Zn,
(4) [a, b | aba−1b−1] ∼= Z× Z,
(5) [a, b | ab] ∼= Z,
(6) [a, t | an, t2, (at)2] ∼= Dn,

4. Állítás (Dyck tétele). Ha H = [A | R] és H ′ = [A | R′], ahol R′ ⊇ R, akkor H ′ a H
homomorf képe (olyan szürjektív homomor�zmus által, amelyre a 7→ a minden a ∈ A-ra).

5. Tétel. Sn
∼= [t1, . . . , tn−1 | { t2i } ∪ { (titi+1)3 } ∪ { (titj)2 : |i− j| > 1 }].

6. Tétel. Legyen [A | R] és [B | S] olyan csoportok, hogy A ∩B = ∅. Ekkor
[A | R]× [B | S] ∼= [A ∪B | R ∪ S ∪ { aba−1b−1 : a ∈ A, b ∈ B }].

7. Tétel. Legyen X tetsz®leges halmaz. Ekkor

AX
∼= [X | {xyx−1y−1 : x, y ∈ X }] = GX/[GX ; GX ].


