3. Feladatsor

1. Bizonyitsuk be, hogy a [0, 1] intervallum nem homeomorf a [0, 1] x [0, 1] négy-
zettel.

2. Topologikus tér Osszefiiggd komponensének nevezziik a tartalmazasra nézve
maximalis Gsszefliggd részhalmazat. Igazoljuk, hogy a komponensek

(a) zart halmazok,

(b) paronként diszjunktak,

(¢) az unidjuk az egész tér.

*okok

Jelolje C'(X) az X kompakt topologikus téren értelmezett folytonos valds fliggvé-
nyek metrikus terét. C(X) a fiiggvények Osszeaddsdra és szorzdsdra kommutativ,
egységelemes gytrit alkot. Ervényes a Stone-Weierstrass approximdcids tétel pl. a
kovetkezd forméban:

Tétel. Legyen H C C(X) részgylrd, mely tartalmazza a konstans figguényeket,
valamint szétvdlasztja X pontjait (bdrmely x,y € X pontokhoz létezik f € H, hogy
f(x) # f(y)). Ekkor H mindenitt siri C(X)-ben.
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3. Bizonyitsuk be, hogy az X kompakt topologikus tér akkor és csak akkor metri-
zélhaté ha a C(X) tér szeparabilis.

4. Bizonyitsuk be, hogy
(a) C(X) maximalis val6di idedljai éppen a

Cp,:={feC(X): f(z) =0}

alaku részhalmazok,
(b) barmely A C X esetén

rg € A akkor és csak akkor, ha O, 2 ﬂ{C’m cx e A},

(¢c) X és'Y kompakt topologikus terek akkor és csak akkor homeomorfak ha a
C(X) és C(Y) gytirlik izomorfak.



