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4. Legyenek X, X, Xs, ... fiiggetlen vv-k, EX,, = 0, EX? = ¢2 < co. Mu-
tassuk meg, hogy S? = (X; + --- + X,,)? szubmartingal, és adjuk meg a
Doob-felbontéasat. (Ha nem szerepel filtracio, akkor mindig a természetes
filtraciora vonatkozik az &llitas.)

5. Legyen Y € {a,b} és
P(Y =a|F) =p m.b.
[gazoljuk, hogy Y filiggetlen F-t&l!

6. Legyen (Q, F, P) valoszintségi mezd, rajta (F;,)n—o1,. v filtracié. Legyen
dQ = ZdP, ahol Z > 0és EpZ =1, és Z, = Ep[Z|F,].

Legyen (X,) adaptalt folyamat. Igazoljuk, hogy (X,) pontosan akkor
Q-martingal, ha (X, 7,) P-martingal!

7. Altalanos egylépéses piac. Legyen p egyenletes eloszlast az la, b] interval-
lumon, ahol a < r < b. Igazoljuk, hogy a gyenge konvergencia tulajdonséig
teljesiil! Adjunk meg egy konkrét P, sorozatot!

Hogyan lehetne gyengiteni a p eloszlaséra tett feltételt, hogy a gyenge
konvergencia tulajdonsag teljesiiljon?



