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4. Legyenek X,X1, X2, . . . független vv-k, EXn = 0, EX2
n = σ2

n < ∞. Mu-
tassuk meg, hogy S2

n = (X1 + · · · + Xn)
2 szubmartingál, és adjuk meg a

Doob-felbontását. (Ha nem szerepel filtráció, akkor mindig a természetes
filtrációra vonatkozik az állítás.)

5. Legyen Y ∈ {a, b} és

P(Y = a|F) = p m.b.

Igazoljuk, hogy Y független F -től!

6. Legyen (Ω,F ,P) valószínűségi mező, rajta (Fn)n=0,1,...,N filtráció. Legyen
dQ = ZdP, ahol Z ≥ 0 és EPZ = 1, és Zn = EP[Z|Fn].

Legyen (Xn) adaptált folyamat. Igazoljuk, hogy (Xn) pontosan akkor
Q-martingál, ha (XnZn) P-martingál!

7. Általános egylépéses piac. Legyen ρ egyenletes eloszlású az [a, b] interval-
lumon, ahol a < r < b. Igazoljuk, hogy a gyenge konvergencia tulajdonság
teljesül! Adjunk meg egy konkrét Pn sorozatot!

Hogyan lehetne gyengíteni a ρ eloszlására tett feltételt, hogy a gyenge
konvergencia tulajdonság teljesüljön?


