Szimmetrikus jaték

Definicio. Egy jatékot szimmetrikusnak neveziink, ha az A kifizetési méatrixa fer-
dén szimmetrikus, azaz A = —AT.

Jelolje Sp az els jatékos Osszes stratégiainak halmazat, S5 a mésodik jatékos Osszes
stratégiajanak halmazat, ahol a stratégiakat sorvektorként adjuk meg. Tovabba
T, C Sy az els6 jatékos, To, C S pedig a masodik jatékos optimalis stratégiainak
halmazat.

Tétel: Legyen egy szimmetrikus jaték kifizetési matrixa A, a jaték értéke v, ekkor
T1 = T2 és v =0.

Bizonyitas: Legyen X* € T} és Y* € 1. Mivel X*,Y* a jaték optimalis megol-
désa, igy definici6 szerint

XAV < X*AY*T < X*AYT
teljesiil barmely X € Sy, Y € S)-re. Ezt ranszponélva kapjuk a kovetkezét:
YHAT)XT < y*ATX*T < y ATX*T
barmely X € S1, Y € Si-re. Szorozzuk az egyenlStlenség mindegyik oldalat —1-
gyel, a kovetkez§ egyenlStlenséghez jutunk

és vegyiik figyelembe, hogy a jaték szimmetrikus (azaz A ferdén szimmetrikus):
Y*AXT >y*Ax*T >yAx*T,

vagyis Y* € Ty és X* € T,, ami éppen azt jelenti, hogy T = T,. Tovabba a
kovetkezot kapjuk:

v = X*AY*T _ X*(_AT)Y*T _ _X*ATy*T _ _Y*AX*T = v,

amibdl v = 0.



