VEGTELEN HALMAZOK, SZAMOSSAGOK

4.1. feladat. Képzeljiink el egy szdlloddt, amelynek (megszdmldlhatéan) végtelen

sok szobdja van, de mar minden szoba foglalt.

(a) Egy djabb vendég szeretne megszallni a szélloddban. Hogyan tud a portds
helyet biztositani neki? (A szobdk mind egyédgyasak!)

(b) Ujabb 999999 vendég érkezik. Hogyan lehetne Sket elszalldsolni?

(¢) A szomszéd utcdban 1é6v6 hasonld végtelen szélloddban tiiz iitott ki, és onnan
mindenki ebbe a szalloddba menekiil. Hogyan tudja &ket elhelyezni a portas?

(d) A szomszédos varosban végtelen sok végtelen szélloda van. Sajnos mind ki-
gyulladt... Mit tegyen most a portas?

4.2. feladat. Bizonyitsuk be bijekcié megadédsaval, hogy A és B azonos szamossagu.
(a) A=(0;1)={zeR:0<z<1},B=[0;1]={zeR:0<2 <1}

(b) A=(0;1)={zeR:0<2x<1},B=(10;100) = {z € R: 10 < = < 100}

(c) A=0;1)={xeR:0<z<1},B=R

(d) A={(z,y,2) eR®:2=0},B={(z,y,2) e R®: 2? + 3> + 22 = 1}\{(0,0,1)}

4.3. feladat. Oldjuk meg az el6z6 feladatot gy is, hogy nem bijekciot adunk meg,
hanem a szamossagok aritmetikdjanak alaptételét hasznaljuk.

4.4. feladat. Mutassuk meg, hogy legfeljebb megszamlalhatéan végtelen sok paron-
ként diszjunkt intervallumot lehet megadni a szdmegyenesen.

4.5. feladat. Bizonyitsuk be, hogy a természetes szamokbdl all6 sorozatok hal-
maza ekvivalens a természetes szdmok Gsszes részhalmazainak halmazédval. (Adjunk
meg injektiv leképezést mind a két irdnyban, majd hasznaljuk a dichotémidt.)



