4. feladatsor — Kvadratikus alakok, Euklideszi terek
MEGOLDASOK

4.1. Feladat. Bilinearis-e [?7 Ha igen, adjuk meg matrixat. Ha szimmetrikus,
a hozza tartozo g kvadratikus alakot is adjuk meg.

(a) bilinearis, méatrixa: ( 8 (1] ), szimmetrikus, ¢ = :L‘%;
(b) nem bilineéaris;

)
)
c¢) bilinearis, méatrixa: ( -1 (1) >, nem szimmetrikus;
)
)

( 0

(d) nem bilinearis;

(e) bilinearis, matrixa: ( (1) (1) >, szimmetrikus, ¢ = 22 + x3;
2 -1

(f) bilinearis, matrixa: 1 0
0 -2

4.2. Feladat. Hozzuk kanonikus alakra, hatarozzuk meg az osztalyat.

) y?, pozitiv szemidefinit;

) —4y? — 3y3, negativ definit;

(c) —4y% — 3y§ , negativ szemidefinit;
(d) 8y} + 3y3, pozitiv szemidefinit;
(e) y% + 2y§ + 2y§, pozitiv definit;
(f) 27 — 2y3 — 342, indefinit.

4.3. Feladat. Keressiink olyan S-t, amire SAST diagonalis.

i1
12 2
b)) S=[0 1 0] € R3*3;
001
(@5’:(1 ?)EZ§X2;
100 1+2a a 4a
() Pl.: S=|[ 2 1 0 | €z (Minden 20 b 1+4b | €
341 2¢c ¢ 4c

733, a,b, c € Z alaki matrix jo.)

4.4. Feladat. Hatarozzuk meg az u vektor v vektorra vett meréleges vetiiletét.

(a) (4,0);



2

4.5. Feladat. Hajtsuk végre a megadott vektorrendszeren a Gram-Schmidt
algoritmust. (Ezek a vektorrendszerek mar normaltak is.)

(2) (2, 2), (=L, %),

29 2 29 2
(b) (g A=) (o L L),
(c) (1,0,0),(0,1,0),(0,0, 1);
(d) (s s o)y (2L, =322 — L) (0, =, 5L);
(¢) (J5:0,=75),(0,1,0), (5,0, J5);
(0) (535 (-5 Z 0. (55— 525 5 55)-

4.6. Feladat. AdJuk meg R3 egy sajatvektorokbol allo ortonormélt bazisat.
1 1
(a transzforma010 saJatertekel 1,1,3);
1

transzformamo sajatértékei: 3,3, —1).



