2015.06.23. Kalkulus T. NEV: oo

A csoport EHA: .,

FELADATOK:
1. A tanult médon vizsgdljuk az a; = 4, a, = /an—1 +6 (n > 1) rekurziv sorozatot.

2. Hatarozzuk meg a koévetkezd hatarértékeket:

_ n+3
(i) lim Y77 —2.4%, (i) lim (2n 1) |

3. A tanult médon &brazoljuk az f(z) = z* Inz fiiggvényt.
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(i) Ertelmezési tartomdany, tengelymetszetek, paritds. (i) Hatdrérték. (iii) ElsS derivalt, monotonitds,

szélséérték. (iv) Mdasodik derivalt, konvexitds, inflexié. (v) Fiiggvénydbrazolds, értékkészlet.

4. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat:

o [?3sin(vVi—1) [ dz N
(1)/1 Tdt, (11)/1 o (iii) /2 zIn(2z — 3) dx.

Segédlet:

rpott 1
/x dx=a+1+C, (a #£ —1), /Ed:vzln|:v|+0,
1
cos?

/cosacdw:sin:v—i—C, /sinxdx:—cosx—i—c, / dr=tgx+ C,

x

1 1
/ ——dr = —ctgz + C, / 3 dr = arctgx + C = —arcctge + C,
sin” x e +1

[ =

x

dxr = arcsinx + C' = — arccosx + C,/ezd:c =e” + C, /a””d:c = la
na

+C.

32pt



Definidljuk a kovetkez6 fogalmakat:

(i) Az {x,} sorozat alulrél korlatos.

(ii) A H szdmhalmaznak a —1 supremuma.

(iii) Az f(z) fuggvénynek konkdv a [c, d]-n.

(iv) A kornyezetes definicié alapjén lim f(x) = —oo.
xr—00

(v) Darboux—féle als6 integralkozelitd osszeg (részletesen).
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Az elégséges érdemjegyhez a feladat részbél legalabb 30, a definicié részbdl legalabb 10 pontot el kell

érni. Tiltott eszk6zO0k hasznalata esetén az érdemjegy elégtelen és ezt kovetGen a hallgaté mar

csak széban vizsgazhat!



2015.06.23. Kalkulus II. 1\0 DO
A csoport EHA: .,
FELADATOK
1. Hatdrozzuk meg az f(z,y) = 2%y —1y>—2 fiiggvény szélséértékeit (és helyeit) a (=1, —1), (2, 1), (-1, 3),
(2,3) pontok altal meghatdrozott zart négyszogon. 22pt
2. Oldjuk meg: zy’ +y? +y =0, y(1) = 1. 22pt
3. Hatéarozzuk meg /(:C +vy) dz + y? dy értékét, ahol
¥
a) v az O(1,3) kozépponti, r = 2 sugart, pozitiv irdnyitasi korvonal A(1,1) és B(—1,3) pontjait
6sszekotd korlv (A — B),
b) v az A(1,1) és B(—1,3) pontokat dsszekotd szakasz (A — B). 23pt
2 /92

4. A megfeleld sorfejtés elsé 5 tagjanak segitségével becsiiljitk meg / ——5— dx értékét. 23pt
1 x

Az elégséges érdemjegyhez legalabb 40 pontot el kell érni. Tiltott eszk6z6k haszndlata esetén az

érdemjegy elégtelen és ezt kovetden a hallgaté mar csak széban vizsgazhat!



1
/xa‘d:c— C, (a# -1), /—da::ln|:1:|—|—0,
x
1
/cosxd:z:—smx—l—C /s1n3:dx_—cosx—|—0 / s —dr =tgz+ C,
cos? x

1 1
/ ——dr = —ctgz + C, / 3 dx = arctgx + C = —arcctge + C,
sin® x 2+ 1

x

+C.

dxr = arcsinx + C' = — arccosx + C,/ezd:c =e” 4+ C, /a””d:c = la
na

=

oo

Znia<oo = a>1,

o0 . 1
Zx T1-z =
(1+x)~ Z ( ) = |z|] <1, /]C fl@)dz < gan < ak—|—/k f(x)dx.

n=0

- s 1
= n b’ﬂ i , =
f(x)=ao+ 321 (an cosnz + b, sinnz), ag 5 f( )dx
1 /" 1 [ .
ap = — f(z) cosnzdz, b, :=— f(z) sinnzdz
T TJ

n!

Lf1(p) : —/Ooo f(@)e P dx, Ll f()l(p) = LIf (2)l(p — a), Llz")(p) = sy

Llcosaa](p) = ——s Lisinaz](p) = =, Lly) = pLlyl = y(0), Lly"] = p*Lls) = py(0) ~ y'(0),

z=x+iy, f(z2)=ulz,y)+iv(r,y), u,=uv, —u,=v, Uy, +uy,, =0

/Lf(Z)dz = /j f(z()2' (t)dt

fz)= Z en(z—20)", cp = = %ﬁ Wdz, c_q1 = %ﬁf(z)dz

n=—oo

cp = % /7ﬂf(ar)efikm dz, f(a:) = _Z cpe*® P(w) = \/% /700 f(z)e ™" dx




