2015.05.26. Kalkulus T. NEV: oo
A csoport EHA: .,
FELADATOK :

2n? -5
1. Definici6 alapjan és formaélisan is igazoljuk, hogy lim i
n

—_ = 2. 9pt
—oon2—n+3 P

2. Hatdrozzuk meg az f(z) = /1 — x fiiggvénynek az a = 0 pont koriili harmadrendi Taylor—féle poli-

nomjat, tovabba becsiiljilk meg /2 értékét. Ipt
3. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = ze™® fliggvényt. 15pt

(i) Ertelmezési tartomany, tengelymetszetek, paritds. (i) Hatdrérték. (iii) Els6 derivalt, monotonitds,
szélséérték. (iv) Mdsodik derivalt, konvexités, inflexié. (v) Fiiggvénydbrazolds, értékkészlet.
4. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat: 32pt

' 2 du o0
(1) / ’1}2(3 —+ 5’1)3)12 de7 (11) / - —— (111) / xe3—21 dl’
0 1 o

ud + u?’

Segédlet:

o IaJrl 1
/x dx=a+1+C, (a #£ —1), /;d:vzln|:v|+0,

1

cos? x

/cosacdw:sin:v—i—C, /sinxdx:—cosx—i—c, / dr=tgx+ C,

1 1
/ ——dr = —ctgz + C, /Q—d:v:arctg:v—i—C:—arcctg:v—i—C,
sin® x 2 +1

+C.

Ina

1 a
————dx = arcsinz + C' = — arccosx + C,/emdx =e* 4+ C, /amdx =
/ V1—1x2



Definidljuk a kovetkez6 fogalmakat:

(i) Az {x,} sorozat szigorian monoton csékken.

(ii) A h(x) figgvény linedrisan approximalhat6é a —1 pontban.

(iii) A {cpn} sorozat részsorozata a {b,} sorozatnak.

(iv) A kornyezetes definicié alapjén lim f(z) = —3.
T—2~

(v) A Lagrange—féle maradéktag.

5pt

5pt

5pt

5pt

5pt

Az elégséges érdemjegyhez a feladat részbél legalabb 30, a definicié részbdl legalabb 10 pontot el kell

érni. Tiltott eszk6zO0k hasznalata esetén az érdemjegy elégtelen és ezt kovetGen a hallgaté mar

csak széban vizsgazhat!



2015.05.26. Kalkulus II. NEV: oo,
A csoport EHA: .,

FELADATOK

o 2277,71 —-3. 5n+1

1. a) Hatdrozzuk meg a sor 0sszegét,.

3n+1
n=2 3

> 2
b) Konvergens-e a —_—
) ngz nVInn?2

2. Oldjuk meg: y"” 4+ 2y’ = e *sinx — 2y, y(0) =1, /'(0) = 2. 22pt

sor? 22pt

3. Abrézoljuk az f(z,y) = /—x + 3y fliggvény értelmezési tartomédnyat, majd definicié alapjdn és for-
mélisan is hatdrozzuk meg az irdnymenti derivaltjét a P(—1,2) pontban, az U(—4, 3) irdnyban.  23pt

22 4y2

4. Hatdrozzuk meg az f(z,y) = xye 2 fiiggvény szélsbértékeit az 22 + y2 < 8 halmazon. 23pt  23pt

Az elégséges érdemjegyhez legaldbb 40 pontot el kell érni. Tiltott eszk6z6k haszndlata esetén az

érdemjegy elégtelen és ezt kGvetéen a hallgaté mar csak széban vizsgazhat!
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n=0
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= n b’ﬂ i , =
f(x)=ao+ 321 (an cosnz + b, sinnz), ag 5 f( )dx
1 /" 1 [ .
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T TJ

n!

Lf1(p) : —/Ooo f(@)e P dx, Ll f()l(p) = LIf (2)l(p — a), Llz")(p) = sy

Llcosaa](p) = ——s Lisinaz](p) = =, Lly) = pLlyl = y(0), Lly"] = p*Lls) = py(0) ~ y'(0),

z=x+iy, f(z2)=ulz,y)+iv(r,y), u,=uv, —u,=v, Uy, +uy,, =0

/Lf(Z)dz = /j f(z()2' (t)dt

fz)= Z en(z—20)", cp = = %ﬁ Wdz, c_q1 = %ﬁf(z)dz

n=—oo

cp = % /7ﬂf(ar)efikm dz, f(a:) = _Z cpe*® P(w) = \/% /700 f(z)e ™" dx




