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1. ZARTHELYI DOLGOZAT (MINTA) 2014. MARCIUS 26. 2013/2014. TAVASZI FELEV

1. Legyen A ={a € N: a £ 13 és a primszam} és definidljuk a ® miiveletet az aldbbi mdédon:
a®b =a+b— 2 legnagyobb primosztdja (a,beA).

Igaz-e, hogy (A; ® ) monoid? Igaz-e, hogy (A; ® ) Abel-csoport?

2. Legyen A = R* és definidljuk a ® miiveletet az aldbbi mdédon:

ab ha a >0,
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3. Legyen m = <4 5 6 7 8 9 1 ést=1(123)(2345)(34567) € So. Hatérozza meg

. 82014,
a0y =m0y = (n ') és

paritasat és rendjét is.

T 7‘["C) ors permutacidok idegen ciklusokra bontott alakjat,

4. Hatérozza meg a (Z3},; - ) csoportban az a = 11 és b = 13 elemek rendjét és az altaluk generalt [a] és [b]
részcsoportok elemeit.

5. Hatdrozza meg a Dg csoportban az a = @2 és b = 1@> elemek rendjét és az altaluk generalt [a] és [b]
részcsoportok elemeit, ahol ¢ a szabalyos nyolcszog kozéppontja koriili forgatas /4 szoggel és T a nyolcszog
két szemkozti oldaldnak felez6pontjan dtmend egyenesre vonatkozo tiikkrozés.

6. A G csoport a és b elemeire teljesiil, hogy b® = 1 és ab = b*a. Mutassa meg, hogy b> = 1 és ab = ba
teljesiil az a és b elemekre.

7. Legyen @: R®> — R3 az a linedris transzforméciéja az gR> vektortérnek,! amelynek métrix a standard
bézisban:
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Hatarozza meg ¢ sajatértékeit, sajatvektorait és sajataltereit. Diagonalizdlhaté-e A,? Hatarozza meg a
v = (1,2,3) vektor altal generdlt sajatalteret.

8. Tekintsiik az U = [(1,1,1,1),(1,—=1,1,—-1),(2,0,1,4)] alteret az gR* vektortérben. Adjon meg olyan U; és
U, valédi altereit U-nak, amelyekre U; @ U, = U teljesiil.

9. Tekintsiik az U = {(a,b,c,d) : b+ 2c —d = 0} alteret az gR* vektortérben. Adjon meg olyan U; és U,
valédi altereit U-nak, amelyekre U; & U, = U teljesiil.

10. Legyen U = [(1,1,1,1), (1,—1,-2,-3), (5, —1,—8,—7)] altér az gR?* vektortérben. Adjon meg ortonormalt
bézist az U+ altérben.

11. Legyen U ={(a,b,c,d):a—b+c—d=b +c—d = 0} altér az gR* vektortérben. Adjon meg ortonormalt
bézist az U+ altérben.

LA KV jelolés arra utal, hogy V a K test felett vektortér.



