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Sz-26. Oldja meg Sg-ban az aldbbi egyenleteket:

(a) 2 = (12 3); (b)m? = (1 2)(3 4); (c)m =(123).
(1 pont)
Sz-27. Milyen lehet a szerkezete
(a) egy 2 és egy n > 2 hosszisagu; (b)egy 3 és egy n > 3 hosszisdgi
ciklus szorzatdnak (ebben, illetve a forditott sorrendben)? (2 pont)

Sz-28. Legyen 1 az A halmaz egy permutacidéja. Adott a € A esetén az a elem pdlydja az {aﬂk ke Z}
halmaz.

(a) Igazolja, hogy a pdlydk halmaza osztdlyozdsa A-nak.
(b) Adjameg a m: Z — Z,k— —k és a p: Z — Z,k — k — 1 permutécidk paly4it.
(1 pont)
Sz-29. Véges A halmaz esetén mi a kapcsolat a m € Sao permutédcié péalyéi és 7 paronként idegen ciklusokra
bontott alakja kozott? (1 pont)

Sz-30. A paronként idegen ciklusokra bontott alak segitségével adjon meg sziikséges és elegendd feltételt arra,
hogy egy permutécié eléalljon valamely permutécié négyzeteként (azaz mdasodik hatvéanyaként). (2 pont)

Sz-31. Igazolja, hogy barmely n € N esetén
(a) tetsz6leges 7 € S, permutdciéhoz létezik olyan k € N, amelyre m* = id;

(b) 1étezik olyan k € N, amelyre m* = id teljesiil minden 7t € S,, permutacié esetén.

(1 pont)
Sz-32. Bizonyitsa be, hogy minden S, -beli permutécié felirhaté legfeljebb (n — 1) darab transzpozicié szorza-
taként (n € N). (1 pont)
Sz-33. Igazolja, hogy egy n hosszisigi ciklus nem ifrhaté fel (n — 1)-nél kevesebb transzpozicié szorzataként
(n e N). (3 pont)
Sz-34. Legyen n € N, n > 2. Igazolja, hogy minden S;,-beli permutéacié el6all

(a)az (1 2),(1 3),...,(1 n) transzpozicidk; (b)az (12) és (12 ... n) ciklusok

szorzataként. (2 pont)

Sz-35. Legyen n € N; n > 3. Igazolja, hogy minden A, -beli permutécié el6all
(a) az Osszes 3 hosszisdgu ciklus;
(b)az (123),(124),...,(12n) ciklusok;
(c)az (123),(234),...,(n—2n—1n) ciklusok
szorzataként. (3 pont)

Sz-36. Legyen n rogzitett, 1-nél nagyobb természetes szdm. Bizonyitsa be, hogy ha két S, -beli ciklus fel-
cserélhetd egymassal, akkor mozgatott elemeik halmaza vagy diszjunkt, vagy egybeesik. (2 pont)

Sz-37. Legyen @: C™ — C™ az a linedris transzformécidja a komplex szdmtest feletti C™ vektortérnek (n € N),
amely a standard bézis elemeit ciklikusan permutédlja: ex@ = exs1 (1 <k <n—1)és e, @ = e;. Hatdrozza
meg @ sajatértékeit és sajatvektorait. (3 pont)

Sz-38. Egészitse ki az (1,—1,1,1) vektorrendszert olyan ortogonélis bdzissd, melyben a vektorok koordinétdi
egész szamok. (1 pont)

Sz-39. Bizonyitsa be, hogy minden legaldbb két dimenzids euklideszi térben végtelen sok ortonormalt bazis
van. (2 pont)

Sz-40. Legyen V egy n-dimenziés euklideszi tér (n € Nyn > 2). Adjon meg V-ben végtelen sok olyan vektort,
amelyek koziil barmely n linedrisan fliggetlen, de semelyik ketté sem ortogonalis. (2 pont)



