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1. Hozzarendelési feladat

Probléma: Adott n dolgozd és ugyanennyi munka. Az egyes dolgozok a munkdkat kilénbozd koltséggel tudjdk
elvégezni. Osszuk szét a munkdkat o dolgozdk kézitt gy, hogy minden dolgozd pontosan egy munkdt kapjon €s a
munkavégzés koltsége minimdlis legyen.

Jelolések:
— n € N (a dolgozdk és a munkdk szadma),

— C=(cij)nxn € R™™™, ahol ci; a j-edik munka koltsége, ha az i-edik dolgoz6 hajtja végre (1 <1i,j < n), a
C matrix a koltségmatrix,

— X = (X{j)nxn €1{0,1}™*™, ahol x;i; = 1 pontosan akkor teljesiil, ha a j-edik munkat az i-edik dolgozé végzi
el (1<1,j<n).

Ekkor a fenti probléma a kovetkezoképpen formalizalhato:
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A fenti feladat a C koltségmatrixi hozzarendelési feladat, amelyet H(C)-vel jeloliink.
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1.1. Legyen C =

1.2. Legyenek C és D tetsz6leges R™*™-beli matrixok. Azt mondjuk, hogy C = (ci;) és D = (dij) ekvivalensek
(jel.: C ~ D), ha vannak olyan oy, B; valds szdmok, amelyekre cij = dij + o + B; teljestil minden (1,j)
indexpdrra (1 <i<m, 1 <j<n). Mutassuk meg, hogy ~ ekvivalenciareldci.

1.3. Ha a C,D € R™ ™ matrixok ekvivalensek, akkor a H(C) és H(D) hozzdrendelési feladatok optimélis
megoldasai megegyeznek.

1.4. Legyen C € R™*™, Tegyiik fel, hogy el6allitottunk egy olyan C(©) ... C(® (k < n) métrixsorozatot, amely
az alabbi tulajdonsagokkal bir:
(1) C~Clo]
(2) CW ~CcttHY (1 =0,...,k—1),
(3) CM>0(t=0,...,k),
(4) C™)_ban ki van jelolve egy n-elemii fiiggetlen 0-rendszer.
Legyen

1, ha C ) eleme a fliggetlen O-rendszernek,
Xij =
0, kulonben

Mutassuk meg, hogy X € {0, T}™*™ optimélis megolddsa H(C)-nek.



1.5. Hatédrozzuk meg az alabbi C € R**# métrixban kijelolhet dsszes fiiggetlen O-rendszert:
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1.6. Hatdrozzuk meg a H(C) hozzarendelési feladat optimaélis megoldését, ahol

(@]

I
NN W W A
— AW
wws A w
AN A WN
W WwWh Ww

1.7. Hatdrozzuk meg a H(C) hozzarendelési feladat optimalis megoldasét, ahol
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