KLASSZIKUS ALGEBRA

(MINTA) 1. ZARTHELYI DOLGOZAT 2010/2011. TAVASZI FELEV
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Feladat. 1(a) + 2(b) + 3(b).
Feladat. 4(Db).

Feladat. 8.

Feladat. 10(b).

Feladat. 11(d).

Minden feladat 10 pontot ér.

Gyakorlé feladatok

1.

10.

. Legyen C = {(

Hatarozza meg az aldbbi komplex szamok kanonikus alakjat.

24 3i
(a) (2430 (3-40); (b) T

;o
(c) (3—1)- (12 +4i); (d) 12+}ﬁ.

. Hatérozza meg az aldbbi komplex szdmok trigonometrikus alakjat.

(a) (1+1)'% (b) ((1—1)- (V3-1)*;
1-1\" (2-3V3)+ (3+2V3)i 2
(© <\/§»—1) ’ (d) < 2+3i ) :

. Hatdrozza meg az alabbi komplex szdmok trigonometrikus alakjat.

(a) V2% (b) 1+ 3i;
(©) { */g_i; (d) {/(H—i)-(\ﬁ—i).

1—1

. Oldja meg az alabbi egyenleteket.

(a) a(14+31)+b(4—-1)=—1 (a,beR); (b) z2=21+20i (z€C);
(c) z22+z=-3—-151 (z€C); (d) 22=(1+1)z (z€QC).

. Mutassa meg, hogy ha € és u egységgyokok, akkor ep is egységgyok. Igaz-e, hogy € + 1 is egységgyok?
. Igaz-e, hogy ha ¢ és p primitiv egységgyokok, akkor ey is primitiv egységgyok?
. Hatérozza meg a 18-adik primitiv egységgyokoket, és azok szorzatat is.

. Legyen G = {(a,b):a,b € Q és a # 0}, definidljuk a * kétvaltozés miiveletet a G halmazon az aldbbi

modon:

(a,b)*(c,d) = (ac,ad + b) ((a,b),(c,d) € G).
Mutassa meg, hogy (G;*) csoport, de nem Abel-csoport.

a
—b
ahol +, illetve - a matrixok szokdsos Osszeaddsa, illetve szorzasa. Igaz-e, hogy A test?

2) 1a,be R}. Bizonyitsa be, hogy A = (C;+, -) kommutativ és egységelemes gyfir,

Hatérozza meg az f, g € K[x] polinomok legnagyobb ko6zos osztdjat:

(a) f=x"+x>+x+1,g=x*-3x+2,K=Q;



M) f=x>+x>+x+T1,g=x>+x+1,K="17Z;
() f=x>+x>+2x+2, g=x>+x+2, K=17Zs.

11. Legyen f € K[x] és ¢ € K. Hatdrozza meg az ap, ay,...,as € K elemeket, ha tudjuk, hogy

4
f= Z ax(x —c)¥.
k=0

a) K=Q, f=x*+x3+x+1,c=T1;

b) K=Zp, f=x*+x3+x+1,c=1);

(c) K=Zs, f=x"+4x> +2x+ 2, c = 2;
)



