MATEMATIKAI STRUKTURAK

5. FELADATSOR MMN103G 2010/2011. 8sz1 FELEV

RESZALGEBRAK

1. Feladat. Legyen X = {1,2,3,4,5,6,7,8}. Lehet-e az A = (P(X); F') algebraban a H halmaz valamely
részalgebra alaphalmaza?

(a) F={A,—}, H={Y C X :Y elemszdma pdros};
(b) F={U,—}, H={Y C X :Y clemszdma péros}.

2. Feladat. Lehet-e az A = (Rz]; F') algebrdban a H halmaz valamely részalgebra alaphalmaza?

(a) F'={+, -}, H={peR[z]:p(2009) =0}
(b) F={-}, H={peR[z]:p(2009) # 0};
(c) F={+, }, H={pe Rz :p(2009) # 0}.

3. Feladat. Hatdrozza meg az X C A halmaz éltal generalt részalgebrét az A1 = (A; F1), Ay = (A; Fy)
és A3 = (A; F3) algebrdkban.

(a) A={q€Q:¢>0}, X ={neN:nprimszém}, 1 ={ -}, h={-,"'}, ={+1};
(b) A=C, X={ze€C:|z|<1}, A={ -}, Fba={+}, Fs={+, }
(c) A=R, X ={0,1},
Fy = {As}, Fo = {As, A3}, F5 = {Ax: k€N, k > 2}, ahol tetszdleges k € N-re Ay az aldbbi
k-valtozos miivelet:
a1+ -+ an

Ap: AF — A, Ak(CLl,---,ak):#,

(d) A:R[l'],X:{?),LUQ}, F1:{+7 _}7F2:{'}7 F3:{+7 - }7
() A=P(N), X ={H € A: H elemszdma ketté}, ;1 ={U}, Fo={N}, Fs={U, N}
4. Feladat. Hatdrozza meg a (Z; 4+, — ) algebra minimélis generdtorrendszereit.

5. Feladat. Legyen f: Z — Z, x — x4+ 1 és g: Z — Z, © — —x. Mutassa meg, hogy a (Z; f,g)
algebranak nincs valédi részalgebraja.

6. Feladat. Hatdrozza meg az (N;+), (Z;+), (Zs;+), ({a,b,c,d}; ®) és ({a,b,c,d}; ®) algebrdk Osszes
egy-, illetve kételemili generatorrendszerét, ahol
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