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Halok

1. Feladat. Rajzoljuk fel az alabbi részbenrendezett halmazok Hasse-diagramjat.
(a) ({0,1,2,3,4}; <), ({0,1,2,3,4}; > );
(b) (P({1,2,3}); ©), (P({1,2,3}); 2);

{0, {1}, {2}, {1,2},{2,3},{1,2,3}}s € );
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Melyek hélék a fentiek koziil?

A Hasse-diagramok rendre a kovetkezok:

({d € N| d osztdja 36-nak és 1 < d < 36}; | ).




Az (a)—(d) esetekben a részbenrendezett halmazok hélok, az (e) esetben pedig nem.

2. Feladat. Mutassuk meg, hogy az alabbi részbenrendezett halmaz nem hélé.

Az a és b elemeknek nincs legnagyobb fels6 korlatja:

3. Feladat. Irjuk fel az aldbbi hélészertien rendezett halmazok esetén a hozzdjuk tartozé metszet (A) és
egyesités (V) miiveletek miivelettdblazatait.
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Az Ly hil6 miivelettdblézatai:
AlO a b ¢ 1 VIO a b ¢ 1
O[O0 O O O O 0/]0 a b ¢ 1
al|l0 a 0 a a ala a ¢ ¢ 1
bl10 O b b b b|lb ¢ b ¢ 1
c|0 a b ¢ c cle ¢ ¢ ¢ 1
110 a b ¢ 1 111 1 1 1 1
Az M3 hilé miivelettdbldzatai:
AlDO a b ¢ 1 VIO a b ¢ 1
0O(0 0 O O O 00 a b ¢ 1
al|l0 a 0 0 a ala a 1 1 1
b0 O b 0 b bbb 1 b 1 1
c|0 0 0 ¢ c clec 1 1 ¢ 1
110 a b ¢ 1 111 1 1 1 1

Az L, halé muvelettdblazatai:
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4. Feladat. Legyen N5 = ({0,a,b,¢,1}; A, V) hald, ahol a A miivelet miivelettdbldzata a kovetkezd:
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Rajzoljuk fel az N5 hélé Hasse-diagramjat és irjuk fel a vV mivelet mivelettablazatat.

Az N5 halé Hasse-diagramja:
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V|0 a b ¢ 1
00 0O 0 0 O
5 B , ; . a a a b 1 1
Az Vv miivelet miivelettablazata: bl b b 1 1
cle 1 1 ¢ 1
1/1 1 1 1 1

5. Feladat. Legyen M33 = ({0,a,b,¢,d,e, f,1}; A, V) halé, ahol a V miivelet miivelettdbldzata a
kovetkez6:
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Rajzoljuk fel az M3 3 halé Hasse-diagramjat és irjuk fel a A miivelet miivelettabldzatat.

Az M3 3 halé Hasse-diagramja:



Az Vv miivelet miivelettdbldzata:
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6. Feladat. Dontsiik el, hogy van-e olyan A halmaz és H C P(A), amelyre a (H; N, U) Hasse-diagramja
megegyezik az L hdlé Hasse-diagramjéval, ahol L € {L1, Lo, M3, M3 3, N5} (1d.: 3-5. Feladatok).

Csak az L; halmaz esetében vannak megfeleld A és H halmazok, pl.: A ={0,1,2} és H =
{0,{0},{1},{0,1},{0,1,2}}. Tegyiik fel, hogy vannak olyan A és H = {Hy, H,, Hp, H., Hy, H1} C P(A)
halmazok, amelyekre (H; N, U) Hasse-diagramja megegyezik az Lo halé Hasse-diagramjdval:

H,y

Hy

Ekkor Hy G H, & Hy és Hy G He G Hy, és igy vannak olyan x € Hj elem, hogy « € Hy \ H, és x ¢ Hg.
Ebben az esetben x € Hy, U Hy, de x ¢ H, U H.. Ellentmondést kapunk.



