KOMBINATORIKA GYAKORLAT
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(1) Bizonyitsa be az aldbbi azonossdgot (n > 1): Y7 o k(}) = n2"!

(2) Egy kiranduldsra gyiimolcskosarat visziink. Otthon 6t alma, két korte, hdrom
banan és hat narancs van, ebbdl kell 6sszeallitanunk a kosarat. Héanyféle lehet a
kirandulasra vitt gyiimoleskosar, ha azt is szamoljuk, amikor nem visziink semmit
sem? (Az azonos fajta gylimolesok teljesen egyformak.)

(3) Egy pékségben nyolcfajta fank kaphaté. A baratainknak szeretnénk egy doboz
fankot venni, a doboz 12 fankot tartalmaz. Hanyféleképpen allithatjuk Ossze a
doboz tartalmét a bolt kindlatabdl? (Az azonos fajta fankokat nem kiilénboztetjiik
meg, a bolt minden rendelést ki tud szolgalni.)

(4) Hényféleképpen oszthatunk el k db (egyforma) egyforintost n kiilonbo6z8 gyerek
kozott tgy, hogy

) tetszOleges elosztds meg van engedve;

) mindenki kapjon legaldbb egyet;

) az i-edik gyerek legaldbb i forintot kapjon (i = 1,...,n);
) mindenki paros sok forintot kapjon;

)

(5) Cégiinknél 200.000 ft bénuszt szeretnénk szétosztani hat dolgozé kozott. Héarom
dolgozonak olyan szerzodése van, hogy legalabb 20.000 ft-ot kell kapniuk, a t6bbi-
eknek pedig legalabb 10.000 ft-ot. Hanyféleképpen oszthatjuk szét a rendelkezésre
allé Gsszeget, ha mindenki 10.000-rel oszthaté forintot kap?

(6) Hany monoton nové [n] — [n] fliggvény van? (Egy f fiiggvény monoton névé, ha
v < y esetén f(z) < (1))

=) ()

(8) Legyen F' a primszamok generitorfiiggvénye, G pedig a ZZOZO(—Q)’%I“ formalis
hatvanysor, vagyis

(7) Bizonyitsa be:

F=2+3z+52> +72% + ...
és

G=1-2z+42> -85+ ....
a) Széamoljuk ki az F'G szorzat els6 négy tagjat.

b) Szamoljuk ki az F'/G hényados elsé négy tagjat.
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(9) Legyen
22k

F=> (-1 2l<:+1) s G=) (-

k=0 k=0

a) Szamoljuk ki az F'G szorzat els6 6t tagjat.
b) Szémoljuk ki az F'/G hanyados els6 6t tagjat.
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