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(1) Igazoljuk, hogy ha egy grafban minden pont foka paros, akkor a graf élei iranyit-
haték tgy, hogy a kapott irdnyitott grafban minden pont kifoka megegyezzen a
befokéaval.

(2) Egy 0Osszefiigg6 G grafban 2k pontnak van paratlan foka (kK > 1). Bizonyitsuk
be, hogy G élhalmaza el6all k darab éldiszjunkt vonal uniéjaként. Eldallithaté-e
kevesebb vonal felhasznalasaval is?

(3) Mutassuk meg, hogy egy Osszefiiggd grafban barmely két leghosszabb utnak van
kozos pontja.

(4) Bizonyitsuk be, hogy tetszbleges G egyszer(i grafra G vagy G Osszefiiggd.

(5) Bizonyitsuk be, hogy ha egy n pontu egyszerii grafnak legaldbb 1+ (n—1)(n—2)/2
éle van, akkor Osszefiiggs. Igaz marad-e az éllitds, ha a grafnak csak (n—1)(n—2)/2
éle van?

(6) A Hy d-dimenzids hiperkockat a kovetkez6képpen definidljuk: pontjai a d-dimenzids
0-1 vektorok, két pont akkor szomszédos, ha a megfelel6 vektorok éppen egy ko-
ordindtaban kiilonbéznek. (a) Mikor van Euler-vonal Hi-ben?

(b) Legyen most H), az a graf, melynek ugyanaz a ponthalmaza, mint a hiper-
kockaé, de most akkor van 6sszekotve két csucs, ha pontosan két koordinataban
kiilonboznek. Van-e Euler-vonal H/-ben?

(7) Adva van egy G Osszefiiggd graf. Legyen (¢ : E(G) — RT egy élsuly fliggvény.
Egy S = xzpe1x1e2%2 ... w5 16525 sétara £(S) := Y g l(e). A célunk megoldani az
alabbi minimalizalasi feladatot, és megtaldlni az optimélis S sétat:

min{¢(S) : S zart séta, melyre E(S) = E(G)}.
(PL. egy varosban egy kukasauténak minden utcan végig kell mennie — tth. nincsen

egyirdnyu utca—, és a feladat, hogy minél kevesebbet menjen Gsszesen.) Lehet-e
olyan éle G-nek, mely legaldbb haromszor szerepel az optimélis megoldasban?



