ALGORITMUSOK ES BONYOLULTSAGELMELET

HARMADIK HAZI FELADATSOR

(1) Léassuk be, hogy a Hamilton-kor probléma NP-teljességébdl kovetkezik a Hamilton-
Ut probléma NP-teljessége, és viszont, azaz a Hamilton-tut probléma NP-teljességébol
kovetkezik a Hamilton-kor probléma NP-teljessége.

(2) Lassuk be, hogy a Hamilton-koér probléma akkor is NP-teljes, ha a bemenet csak
paros graf lehet.

(3) A maximalis méretii fliggetlen halmaz probléma NP-teljességét felhasznalva bi-
zonyitsuk be a minimélis méreti lefogd ponthalmaz probléma NP-teljességét. (De-
finicié: S C V(G) lefogd ponthalmaz a G grafban, ha minden =z € V(G)-re vagy
létezik egy y € S ugy, hogy zy € E(G), vagy x € S.)

(4) Legyen G egy pozitiv szamokkal élsilyozott teljes graf. Lassuk be, hogy a minimélis
Osszsulyu Hamilton-kor megtaldlasa az ilyen grafokban NP-teljes probléma.

(5) Bizonyitsuk be: Minden G egyszerii graf V (G) csticshalmaza szétvéghaté gy a disz-
junkt Vi, Vi és V3 halmazokra, hogy V(G) = V1 UVa U V3 és az egyes V; halmazokon
beliil legfeljebb G éleinek harmada fut, tehat G éleinek kétharmada valamely V; és
Vj (i # j) halmaz kozott megy.

(6) Egy H hipergraf egy V' véges halmazbdl és annak bizonyos nemiires F részhalmazaibdl
all, I elemei a hipergraf élei. Ha FE minden éle pontosan kettd elemii, akkor
specidlisan H egy graf. Azt mondjuk, hogy H 2-szinezhet&, ha Jegy x : V. — {1,2}
szinez6 fliggvény, hogy minden A € F élben van 1-es és 2-es szini csucs is. Tegyiik
fel, hogy H-nak minden éle legaldbb két pontot tartalmaz', emellett ha A, A’ € E,
akkor |[A N A’| # 1. Lassuk be, hogy H ezen feltételekkel 2-szinezhetd.

Bérmelyik négy feladat megolddsat elég benyujtani. Hatarid6: 2014. méajus 17. (akar
emailben is j6).

17 trivislisan kell ahhoz, hogy két szinnel jol szinezhessiink.
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