Akinek az ereiben is matematika folyik ...

Ha valaki Yeztbe veszi a Kézépiskolai Matematikal &s Fizikai Lapok hibg
elditi — a betillasat megelézd — szdmait, a lapot 1Gvid ideig »pOtle™ Mennyiségiani &
Természettudomanyi Didaktikai Lapok tanulészamaif, a hdbori utdn beinditott Ke
zepmkolm Matemaiikai Lapok fizeteit, illetve a kizépiskoldt , kindviknek” lehetd:
séget Ty (jtd Matematikai Lapokat; a faladatmegoldok, a killonbozd versenyeket,
nysrk — kés8bb a feladat kiifizék kozdit — szamtalanszor telatkozik a Geliér-gyers:
wek {Gehér Istvin és Laszld) nevével. Nem egyszer all egy-epy kozolt feladal meg-
oldas alate Genér Istvéin (zafaegerszegi gimndziom), illetve Gehér Laszld (zalasger-
szegl gimnézium) alairis. A harmadik Gehér fit — & kdzepsd - is matematika—fzike
szakos tandr lett, de & ink&bb a fizikdhoz vonzadott. A beszélgetés cimét is Csiszir,
Akos professzortol kblesdndrtem, amaly Gehér Lacidl hengeott el valamelyik ver-|
senyének, vagy kitiintetésénelk méltatasinal, 85 ami nyorrtatdsban is megielent.

A Gehér Laci-gyéngyszemekbd), (ahogy kollégai nevezzik uz nelhirestlt” fel-
adat- meoo]dasaxt) eaqy egész jubileumi kétetet lehetne dsszedllitani. Két fcladatrol ;
viszont killdn is szeretmek szdlul, sbt a beszélgetés végen a feladatokat, illetve a f
Cehér-fEle megoldasokat kézdlni. Biztos vagyck benne, amiker a 200. évforduld -
kitetbt szerkesztik és dtfutiak a 100, évforduld kiadvinydt a szerkesztésben részive- '
v matematikus kollégik, a megoldasok ttekintése utin, hosszl idén keresztil csak -
annyit tudnak mondani, ez igen, .. ez igen,

A Kozépiskolal Matematikal Lapokat — & hdbor) utan — & E:Lﬁgﬁdl matsmatilusok
inditottal Ujra, egynital ethatirozték, hogy minden tanév végen orszigos versenyt is
rendeznek. Az elsd versenyt 1947, jinius 14-én célutén 3-8-ig tartoltdk, egyidiiben s
azonos feliétzlek mellett Békéscsaba, Budapest, Csurge, Debrecen, Nagykdras, Nyii-
egyhiza, Oroshéza, Pannouhaima, Pécs, Szeged s Zalaegerszog virosokban. A ver-
senyt kezddk és haladok részére hirdetiék meg, de a VII-VIIL csztalyos gimmazistak
csak a haladé csoportban indulhztiak.

A kezdlk versenyében 1. dijat nyert: Gohér Laszld, a zalasgerszegl gimnd dzium
VI osztilyas tanuldjs, (Négy dijat osztottak ki) A haladdlk versenyehen I dijat
nyert: 1zebk Imre, a zalaegerszegl gimmdzium VIIL osridlyos tanuléja. (pdég két
versemyz8 &rt el 2. helyezést ebben a csoportban, es volt 2 els@ és 4 harmadik
helyezetl) A fcisomhq nem statisztikal ismertetést jelent, hanem Gehér Lacl glsé
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pelyezésének Surinyi Janostol (ma az ELTE nyugalmazott egystemi tandra) szérma-
& hiteles {Brténetés. Surdnyi skker a szegedi matanatikal intézel tandrsegéds, a
g ozépiskalai Matematikai Lapok egyik tjrainditdja, szerkesztlje, a versenydolgoza-
1ok javitdsdnak irnyftoja (kdzépiskolds kordban ] egyzett” feladatmcgoldd). A ver-
senvdolgozatak kijavitisa utan (a javitisban kézépiskolai tandrok is résat vettek) az
ssszesitésre kertlt a sor. A kezdBknél kettd 1. &s kettd 2. dijat javascltak. Surdnyi
pianyolta a Gehér nevet, tudia, hogy verscmyzett, s az elfelete” alapjan kiting
feladatmegoldd, Eppen ezérl megkérdezte, ki ini81kozot: Gehér dolpozatival, Némi
tanakodds, kerssgelts utan kiderilt, hopy aki a versenyfeladatait javitotta, a verseny
9. feladetanak Gehér-féle megolddsat rossmak véite, mert a megoldés egyetien kép-
jotet, egyctien sor szdmolist sem tartalmazott. Az illstd szdvepelésnek véitc az
epdszel, fairedobta &s tovabh nem is foglalkozott vels,

Az cl@banyészott dolgozat hibdsnak hill feladatard] kideriilt, hogy nem csak
hibAtlan, henem pimaszul epyszerl, és mivel a versenyzdk kozhal az & megoldasa az
pgyeilen jo megoldas, elkdveibje egyedill érdemes az elsé dijra {persze az $ssZes
t3bbi feladat megeldasa is jo valt).

A masodik gydngyszem nines meg kétéves. Peresziegi tandr ar, a szombathelyi
Nagy Lajos Gimpazium tarara hivia fel a figyelmetl a1Ta, hogy a K.&zépiskolai Mate-
matikai Lapokban 20-25-éve kitlztek egy foludatot, Azéta vrja a megoldist, de
csak mem 360’ Szamitdgépen csimalt egy iterativ megoldast, de az nem az igazl.
Agyar borotva eleser. vagott &5 azonnal azt feleltem: egy hét milva ldildém Gehér
Laci megoldésit. Igazam leti, a fcladatot 5t nap milva postérs adhattam. Ny cmfaiott
formaban a jubileumi évkdnyvben olvashatd. '

A beszélgetéshez mép annyit: Gehér Lacival 1971-ben ismerkedtem msg, addig
az iparban dolgoztam {Dunatjvirosban) katatd mémokként, a matematikival mie-
gyetemista koromban jegyeztem ¢l magam, a munka mollett matematikit tanultam a
szegedi egystemen egyeni levelexSként. Elmultan: 0 &ves, mikor Kalmér professzor
#r ajinlatott tett, -

An elsd szegedi munkanapomaon, milkcor Kalmar professzor umalk feltet szdndéka
volt, hogy bemutat mmunkatirsainak, tanszéki kollégaimnak, senkit nem talaltumk. De
a folyosdn taldlkoztank egy kbzepes termetd, feszes jarasty, élénk tekintetd, kezéhan
cigarettat szorongatd Orral. CsipBiébal tiizelve kezet fogtak egyméssal, majd felém
fordalt, kezet nydjtot: és megszelalt: cngem Gehér Lacinak hivoak Mikor bemuiat-

‘ kozian, 2z elsd kérdésed ax volt: ts nem vazsl” vagy? Mondtam: de igen vazsi”
vagyok, vasvari, Kalmar magunkra hagyott, te pedig ettél a perctdl kezdve olyan
lettél, mintha hosszi id8 éta ismeménk egymast.

—Igen, oz elsd szavad utdn tudtar, dunantili vagy, a moudatod utan, hogy vazzsl

— Bowtan mem telt el félév, egydtt nduitunk beiskolazasi kdriitra, természetasen
7aliba 6s Vasba. Az rettség] utin mikor voltd! egykor kézépiskolidpan?

— Egyszer, Ugy 1957 vagy 1958 kériil. Mar nem tudom, mi miatt utazfam Laza,
de a gimit nem hagytam ki Mindig szeretiern azt av iskolét. Sanits Géza béesit, volt
fizikatanarunlkat, bent taldltan az iskolaban. Felidéztiink egy-két régi emléket, és azt
is mondta, hogy Mére tanar urat betegsége dgyhoz kitl. & volt az egyik kedvene
tanarom.

— Matematikat tanitoft?
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— Nem,.magyart &5 fatint. Otthon kerestem fel 8t, nagyon &ritlt, én nemkiilan]
Mobra.Janos tanar Or igasi vorzd egyéniség voli, srigort, igazsdgos és kévetkexat
— No.majd ezekrdl késéibb. Mikor 1972 e 6_}"'11 Az egyik dékinhelyeites, vy
dékén a kbmyéek jo didkjainak ,bekebelezssét” tuzte ki célul, egyult eszelitik

hegy. mi a Dunéntilra megyunk
. —Te egyb8l azt mondtad, irany Zala, Vas.

_ MAr kémnyd volt folytatni, Gy&r-Sopron, de Otba esik Veszprém is, N
Fehérvar miként marad ki, ma sem tudom. De maradjunk Zalinil. En, bar 24 ki
laktunk Egerszegt8l, akkor jartam ot eldszér, egy jo 1degenvezetdvel, veled. N,
pe nooztalgidzzank, Ha jé1 tudom 1929-ben swiilettsl.

— Igen, szeptember 5-6n a Jegkisebb fidként. Flver.,]m, Pista .1925-ben, J
1927-ben,

— A hézatok hely&t is mulatlad. Ha 18l emlékszem, az cgcrszsﬂ'l glzmiivek: he
altt.

— Igen, anydm otthon volk, benninket nevelt, akkor meg a ,dolgnwd i ve
ritkdbb, Apdm lakatosmester volt, iparos.

— A kis Greggel én ie t5bbszér taldlkoztam Szegeden. Amikor elSszér megldt
azt hittem, & 2 harmadik Gehér, mivel a Pistdt mér ismertem, a Joskaval viszont
nem taldlkoztam. Te mutattad be édesapadat.

— Akkor ismeried meg, mikor hazatelepiilt Amerikdbdl, Egészen mas volt,
régen. Kamorabb, szbilanabb, zdrkozottabb lett.

— Na jb. Tudom, hogy a Jokal il elemi iskaliba jartal.

— TtAna mindharman a Neak Ferene Gimnaziumot vilasztotruk, a mostani
nyi-gimnaznun el8djét.

— Miért?

— A .polgéri széba sem kerillt, azt gondolom azért, mert minden sziil8 tob,
szeretne adni a gyermekeinek snndl, mint amit & kapott. A kereskedelmi me
iparcsnil széba send jShetett, de nem-is erdekelt 1930-ben frattak he 2 gimnazi
ba.

— A németek slkezdiék a hibordf, te a gimit, csak te késBbb fejezted be. N
komolyra forditva & szot: mikor LHveteited” bele magad a matematikéba? Kik voli
g matematikatanaraid? .

— A gimnézium elkezdésckor esakhamar réjditem, hogy engem a nyelvek é
természattudomAnyok érdekelnek igazan. Matematikatanaraim? El8szir Ceernay i
16 tanitotta nalunk a matematikit, keze alatt.a matematika csak egy targy volt a
xozil. Aztin Kébor Vikmos kezdte  kibontakoztatni” a targy szépségét, meg tidis
teremteni az alapokat. Takies J&nos a tériénelmet, Szigeli Gusztév a német nyél:
tanftotta. Hatodikos gimnazista voltam, amikor 1945 janudzjiban elvittek benniis
loventeként Némstorszdgba. 1946 méjusaig angol fogsagban voltunk. A matemat]
igazin itt szerettem meg. A fogsagban tandrokkal voltunk egyitt. Volt ott
Szelifnszky Ferenc nevll maiematikatanar, vele sokat tudtam matekozni. Hazatéry
1946-ban iratkoztam be a V1. osztalyba.

- Bkkor mér egyitt tudtd] matekozn! Pisthval, hiszen § mar ismert feladatmcg,
dd volt.

— Ekkor § mér egyetemista Pesten, t8le kinyveket kaptam kélesdn. A fogsaghil
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felszedett” angol tuddsom, s a német nyelvismerstem alapjan clvasni tudtamr fel-
Zhh matematikaf is.

— Kézben szorgalmas, fSleg eredményes feladztmegoldéja ieﬁ:el a Kdzépiskolai
atematikai Lapoknak, és elindult versenykarriered is.

— Bz akdeor mdr csaladi hagyomany lett. 1947-ber: sikerlilt megnyernem az V=V,
sztalyosoknak kifrt tamiményi versenyt, egy év mfiiva a VII-VIIL. osztdlyosok
ersenyében is als8 lettem. 1949-ben felvetick az ELTE matematike—fizika szakéra
3 Edtvos-kollégisia lettem, hasonldan fzsik Imre wolt glmnazlsta tarsamhoz, aki
gy evvel felettem jart.

— Mivel ,,Gehéréxhdl” alaposan késziiltem, &5 mikor késziltem, sokszar 2 hitam
orsozott, mert sok esetben krimibe {118 dolgokra akadtam.

— Mire gondolsz?

— A bityad 1943-ben IL Lelyezést ért ol az elsf ,,Schweitzer Miklds”, egyetemis-
knak kiirt matematikai versenyen. 1950-ben mint végz8s szintén IL. dijat nysrt. (L
gat nem adtak ki.}) Az egyetemen megszerezte az abszolutori iumot, de a diplomavé-
és, hat hogy réviden fogalmazzak, internilés miatt elmaradt,

— Tényleg késziiltél. Apim két hiborit ért meg katonaként. Az elsd utin, 1919-
T & katonal egysége atallt a vordsdkhiz, de eltervezett harei cselekedetiik ax volt,
‘hogy minél el6bl az otthonukban lehessenek, Bz stkerilt is hamarosan. A 11 vilig-
ishaborh végén az egységilk feleskiidstt a Szalasi-hatalomra, mert mar mindsnkinek
ege volt a fronthol. A fejesck folénk menekiiltek nyugatra, és azt hitték apamsk,
ezzel segithetnele ksgtdbbet kdrnyezetiknek Meg is prébaltak nemegyszer, hol si-
‘kerrel, hol sikerteleniil. Csak a véietlenen mulott, hogy a szomhathelyi Gestapo be
nem gylijtéite Sket. Emiatt kapia Pista a ,jutalmat”. Apém, hogy benniinket meg-
entsen az Ulddzésektll, 1952-ben nyugatia emigrill, najd Amerikéba kerilt.

— Bokan mondjék, téged a tehetséged mentett meg.

-~ Talin enyhitette a ,bimistésemst”. Az egyetemrsi vald eltivolitdsomat Acs

Pali tudta megakadalyozni. Sokar ismerik, évtizedeken keresztil volt a Kozépisko-
i1ai Matematikei Lapok szerkesztlie, a iankdnyvkiads egyik vezetdje.

— Azt hallottam, hogy Rényl AHréd is kiallt a Gehér-gyerekekért.

~ Igen, kés8bb az elbelyezkedéshben iz segiteit benmiinket, taldn itérezte, mit

Sijclent, ha valakit vétlenill bantanak, Gt - aki igen kivals tehelség volt - 1945 =8t

takadalyoztik a tamulmanyaiban.

— Az egystemen aztan tovibb folytatdbdhattak versenyzéi sikereid.

~ Igen. Harmadik eviolyamon a ,,Schweitzes” -versenyen I, egy &vvel késfbb 1.

dijat nyertem.

— Persze, szolcdsod szerint ezt is szdldban.

—1gy sikeriilt. :

— Masnak végzds uidn, llyen slBélsttel, az aspirantira kivetkezeif.

— Nekem nem, végzéskor errSl lmodni sem lehetett. Oriilter annak, hogy 4llas-

hoz juthattan:. Miskolera keriiitem a Kilian-girandzinmba, itt dolgoztam 1957-ig.
Aztdn Rényi révén a Matematikai Kutatd Intézet szegedi kutatocsoportjahoz ke-

S riltem. Pista az Automatizaldsi Kutatd Intézetbe kerilt Budapestre, onnét is ment

L.nyugdijba. Exutén, amiker a Matematikai Kutaté Intézet vidéki részlegeil megszim-

tettel, =gy darabig Székelalvi professzor analizis kntatdcsoportiiban dolgoztam,
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késdbb a geometriai tanszéken a nyugdijazisomig. . :
_ Most is ott dolgazol, nyugdijasként. No, de egy kicsit fekezd le magadat, v
egy két kényes kérdésem is (peisze ezt ne vedd komolyan). Az els8 taldlkozisuni
utan, Kalmdér elmesélte, hogy milyen sokoldalfi és kivald matematikus vagy. Seh
nem kérdeztem, de mindig fudni akartam, tudomanyos fokozatra soha nem palyiztil?
—De igen, szegedi éveimben méir mertetn ré gondolnl. Szegeden doktoralia
&s utina 16bbszér probilkoztam, sikerteleniil. Az Otvenes gvek vézén, a hatvany
évek elején ez még szamomra elérhetetlen volt, mindig elakadt valahol.
— Kéri2] valakit8l segitséget?
~Nem, a kunesorgds nem az én vilagom. K és8bb meg belenntam az egészbe,
_ Zérszoként vehetjilk, hogy @ végén rajtad is mllott a delog?
—Tgen a véyén rajtam is, talan a legvégén csak rajtam molott. Igen, azt Nszem 5
Az utolséd kérdésemre adoft valasz sgy kiesit maghatott. Eszembe jutott, mikg
elfadison a hallgatdklkal szembefordulva, bal tenyerét tablinak, mutatdujjal kr
nak haszndlva topoiogiai tételt bizonyitott. Mikor rinknézve latta értetlenségiinke
t#blahoz ment, derékmagassagban feirajzoll egy nagykabat gomb nagysagl kit
Legyen ez epy tartomémy és vegylmk fel benne lcét diszjunki tartomanyt...” — mi
derki hangosan felnevetett, A ,kis” Gehér ekkor rajdtt, hogy nem ltat, hatem nré
glBad, s vilagossd vardzsolta a problemat, .
Végezetiil még egy dolgot kell elmondanom: amidia ismerem, .,iskola id&bé;
tinden héten &ltaliban péntek délutin, a kémyék érdeklGdd kdzépiskolasainak:; ke
olimpia szakkdrt tartanak az intézet erre foratartott termeiben. Egyiket Gehér La
a masikat Pintér Lajos kollegdm, Amikor megkapom a KOMAL-t, és a versenyera
ményeket tarialmazéd sedmait dtnézem, sokszor sszembe jui, hany olyan szege
visarhelyl, csabal, ..., helyszett szerepel ift, zhol a felkése{td tanir neve mell
hidnyzik ogy név: GEHER LASZLO osipa nagybetiivel. :
Az inkrimingls 2. feladat: Bgy egész szAmokbo] Alld szamsorozatl minden tag]es
harmadikté] kezdve az elézé két iag Osszege. Bizonyitsuk be, hogy bizonyos tagtal:
kezdve z sorozat tagial mind egyforma eldjsliek. ]
A feladat megoldisa: .
Flopendd azt bebizonyitani, hogy van két egymis utin kivefkezs tag, melyekn
el&jele ogyenld, vagy eléfordul a 0. Tekintve, hogy kiilénbézd elfjeld szAmokat v
vonunk &ssze, hogy a kissbbiket kivonjuk a nagyobbikbol és a nagycbb eldjelet frit
eléje, mig az elfjelek valtakoznak, minden tag abszolit értéke kisebb, mint az elbtte
levd abszolit értéke (|a_, [<|a ), tehat a sorozat szémainak abszoliit értéke csdlkdee
Bizonyos szamt tag ufdn a cstkkenés lehetetlensége miatt (pozitiv egész SZAmi
csdkkend sorozata csak véges szami tagokbol allhat)-az abszelit értéknek niveke
nie kell, tehat a kérdéses tag abszoliit &rtéke nagyobb lesz, mint az elfitie levié. Az
sszevonds szabilyai szerint a nagyobb tartja meg eldjelét, tehat a kérdéses tag ut
a kdveikezd tag el3jele olyan lesz, mint az el8z8¢. Tehdt két egymads utin kdvetice
tag elBjele egyenld, a tétel be van bizonyilva. : -
A feladar, amely oly sokat varatott magéra:
Legyen adott egy &ltalénos hiromszdg, és ebben egy r, su gari1 kor, mely érint
baromszdg két oldalat. Vilagszunk egy koriljdrasi iranyt, Els§ lépésben rajzolju
egy r, sugarit kirt Gy, hogy &rintse & haromszdg harmadik oldaldt, az r sugarh k&
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-{ovibbé a sorrendben kbvetkezd oldalt, Majd ezt folytatiuk gy, hogy minden lépés-
Jben az fif kér érintse az utolsé kért &s a sorrendben kévetkezd oldalpdrt. Jeldlje a
kordk sugarait £, 1), Iy, o I, - Mutassuk meg, hogy r=z,.

A feladat megolddsa: _

Induljunk ki valamelyik forpasirdnyban a hiromszbg valamelyik szdgének szarait
érintd r, sugard kErbdl, A feladat szerint szerkesziett tovabbi kirdk sugarai legyenek rendre

Ty T Iy Ty 1 Ty e

Ha r,=r,, azaz a kéidk egy halos ciklust alkoinek, ez ekvivalens azzul, hogy az 1,
sugam kérk8! mindkst forgasiranyba haladva a harmadik 1épésben ugyanahhoz az «,
sugarh korhdz jutunk.

Ebbél egyeni@szar hiromsz&gre az alliths egyszerlien kbvetkezik, Induljunk ki

ugyanis a'szérakat érintd kirbal, akkor a szimmetria miatt nytlvinvalé az Allitss. Ha
egy alapon lév6 szdgbbl indulunk, akkor az elsé vagy masodik 1épés utdn az elbbi
esether jutunk, tehat 1 kérdk ekkor is hatos ciklus alkolnak.
- Legyen most A A A altalinos haromszdg, oldalai a, a,, a,, a kérdknek és a szog
szarainak érintési pontjai és a szdg osticea kdzdtt szakaszok hossza rendre b, b, b,
..y kOzeppentjai 0,, 0, 0,, ...

Ekkor

F H
0,0 =15} ={g; —by—by) +{I‘D—1’!)1, azaz

8, ~bo—b, = 2/rn,
A, =g+ + 2451

A

ob o P

P s-8, 5~y

4 b, L= bp

pos-a, | s—a
P

Felhasznélvaa p= t egyenlBtlensaget €s a Heron-formulal:
g .
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T CETR G R I e
s{s—a )s-12) 5

ezt helyettesitve:

2, =h, +h, +2J_J_—1{S %,

wivel az &llitas hasonldsagtol fﬁggetlen feltehetjiik, hogys 1, azaz
a, = b+, +2ﬁﬁ,h—az.

04/l —2, (1, ebbdl kivetkezik, hogy & ofay,/bp.y/b, szakeszokbol haronis

1

szerkeszthets, Ha ezt a formulét dsszehasonlitiuk a 1}a2,1ﬁb0,£ olcal haroms

.\[a: aldalira vonatkozd cosinus tétellsl azt kapjuk, hogy
J1 8, = c0s0ty,

ahol 6,2 vﬁzs\/—n ,Jb_ obdalll hdromsz0g .J; oldallal szem}soz.u esicsnal 167
kiilst szoge.

el =Y

_— . 1

tehat .2, = sinw, . Ebb8l kivetkezik, hogy ennck a héromszdgnek ) sugari

eéré irt kdre és igy :
Jo, =sinp,, b, =sinp,

ahol §, &5 B, a /b, 8s b, oldalalckal szemikbzti szopek. Tehit

o, =Py =B
Az eljarast fulytatva gyanigy nyerjik, hogy

Jar=sino,, Jfa, =sinag, b, =sinf,, b, =sinf, &

%y =Py +f,

oy = By + P,
Ebb8! 2 harem egyenlbtlenséghbdl:

B, = o =g Her, — Py,
ami figgetion a kO[‘ulJEll'aSl. irdnytdl, igy b, &8 1, is ﬁlgget]en, s ezt kellett blzonylta---

111.

Dr. Varga Antal .
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