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1. a és b legyenek olyan valds szamok, hogy
a(3—a)+b(3—->) <2(ab+1).

On azt kérdezi, hogy mit mondhatunk a + b-r8l? Osztaly4dbdl harom tanulé megszélal és
a kovetkez6t mondjak:

Pisti: A feltevésbol kovetkezik, hogy a + b < —1.

Anna: A feltevésbdl kovetkezik, hogy a +b > 2, vagy a + b < 1.

Xavér: A feltevésbol kovetkezik, hogy a + b = 3/2.

Mit mond On a tanuléknak?

2. Egy tanulé elmondja onnek, hogy a kovetkezo két példat olvasta:

"A: Ha 21,20 > 0 és x129 = 1, akkor
1+x1>2/x1 és 14x9>2\/x9, ezért
(1+21)(1 + 20) > 2% /a2 = 2°.
B: Ha 0 < 1,25 < 1, akkor
(14 z1)(1+ 22) <2+ 27125.
Valoban, elvégezve a szorzast
l+z1+20+21220 <24 22129, azaz

OS1+£L’1£L’2—£C1—£C2:(1—1‘1)(1—1’2).

Ez pedig a feltevés miatt igaz.”

Tandrnd (Tanér ur) lehet ez, nincs itt ellentmondas?

3. Az f : R — R és g: R — R fiiggvények legyenek periodikusak. Jéska azt mondja,
hogy akkor f + g is periodikus, mert legyen példaul f(z) = sin 7z, ennek egyik periédusa
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2, a g-t pedig ugy értelmezziik, hogy az egész pontokban az értéke 1, méshol 0, igy egyik
periédusa 1. Ekkor az f + g fliggvény is periodikus és egyik periédusa 2. Igaza van-e
Joskanak?

4. Osztalydban a tanulék azon vitatkoznak, hogy vajon igaz-e, hogy az {a, + b,}
sorozat akkor és csak akkor szigorian monoton névekvé, ha mindkét sorozat, {a,} és {b,}
is szigorian monoton névekvo?

Mit mond On a tanuléknak?

5. Miinchausen tanar dr ezt mondja: ”Van két sorozatom {a,} és {b,}. Mindkét

sorozatra teljesiil ugyanaz a két feltétel:
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anp,

2 2 2 2 2
<5, any<ap; b, <5, by, <by

minden pozitiv egész n esetén. Az {a,} sorozat konvergens, a {b,} sorozat pedig diver-
gens.”

Igaza lehet-e Miinchausen tanar trnak?

6. Miinchausen tanar ur ezt mondja: ”Van olyan ot paronként kiilonbozo
Py, Py, P;, Py, P; pontom a sikban, hogy barmelyik harom, paronként kiilonb6z6 pontot
veszem is, az altaluk alkotott P;P; P,/ nem nagyobb 90°-n4l.”

Igaza lehet-e Miinchausen tanar trnak?

7. On osztélydban (tagozatos osztaly) az Osszetett fliggvény differencidlhdnyadosat
kezdi tanitani. Az egyszerliség kedvéért felteszi, hogy az f és g fliggvények mindentitt
értelmezve vannak és mindentitt differencidlhatéak is. Véve egy tetszoleges xy pontot azt
kérdezi, hogy differencidlhaté-e az f(g) fliggvény az xy pontban?

Egy tanulé a kévetkezét irja a tédblara (mondja is):

Hg(@) = Flglwo)) _ f9(@)) = Fl9(wo)) 9(x) = 9(%0) _, o100y ().

x — I g(z) — g(xo) T — T

ha r — x¢. Ez pedig igaz, mert a feltevés miatt g az xgp-ban differencidlhatd, ezért, ha
x — xg, akkor g(x) — g(z).” Mit mond On a tanulénak? Milyen érdemjegyet adna erre

a feleletre?



