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12. évfolyam

I. forduló

1. Határozzuk meg  5199 5199 −  utolsó két számjegyét!

2. Oldjuk meg a valós számok halmazán a következő egyenletet: 
                                             ( )( ) 222 48689 xxxxx =+−+− !

3. Egy   téglalap   átlóira   a   téglalap   köré   írt   kör   egy   tetszőleges   pontjából   merőlegest 
állítunk.  Bizonyítsuk  be,  hogy a  merőlegesek   talppontjainak   távolsága   független  a 
körön levő pont helyzetétől!

4. Oldjuk meg a pozitív valós számhármasok halmazán a következő egyenletrendszert!
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5. Legyen f az egész számok halmazán értelmezett valós értékű függvény, amely eleget 
tesz a következő feltételeknek:
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Adjuk meg a feltételeket kielégítő függvényeket!

6. Legyenek  a,   b,   c  egy   háromszög   oldalai,  r  a   beírt   kör   sugara,  s  a   háromszög 
kerületének fele  cba rrr  , ,  pedig a háromszög oldalait kívülről érintő körök sugarai.
Bizonyítsuk be, hogy 

                                                        ( ) ( )cssrr ba −=⋅1



                                                        ( ) 222 srrrrr cba ⋅=⋅⋅⋅ !

Az állítások indoklásáról ne feledkezzünk meg!


