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12. évfolyam

1. fordulo

1. Oldjuk meg a valds szamok halmazén a kovetkezd egyenletet.
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2. Az ABC haromszogben AB = AC . A B csucsbdl indul6 belso szogfelez6 a D pontban metszi
az AC oldalt, és BC = BD + AD . Mekkora a haromszog A csucsndl levd belsé szoge?

3. Igazoljuk, hogy az 1; 10001; 100010001; 1000100010001; ... végtelen sorozatban nincs
primszam. (A sorozat tagjai olyan tizes szamrendszerben felirt pozitiv egész szdmok, amelyek
csak 0 és 1 szamjegyeket tartalmaznak, elsé és utolso jegyiik 1-es €s barmely két szomszédos
1-es kozott harom darab O van.)

4. Az {a,} sorozatot a kivetkez&képpen definidljuk: a; =0, a,,; =a, +1+2a,+1 (n=>1).

Szdmitsuk ki az a,g,, értékét.

5. Az ABC egyenl0 szard derékszogli haromszog befogdjdnak hossza 1. P az AB atfogd
tetszOleges pontja. P-bdl a befogdkra éllitott merdlegesek talppontjai a BC és CA befogdkon
rendre R és Q. A PR és PQ szakaszok két egyenld szard derékszogli hdromszogre €s egy
téglalapra bontjdk az eredeti haromszoget. Bizonyitsuk be, hogy P helyzetétdl fiiggetleniil eme

2
harom alakzat koziil a legnagyobb teriiletlinek a teriilete legalabb s

6. A sik egy véges ponthalmaza stabil, ha barmely két pontjdnak tdvolsdga meghatirozott.
Legyen n>4, és H, egy olyan sikbeli ponthalmaz, amelyben semelyik hdrom pont nem

illeszkedik egy egyenesre. Mutassuk meg, hogy ha H,-ben a pontpdr tavolsidgok koziil

n(n-3
Q+ 4 meghatdrozott, akkor H, stabil.



