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2. Bizonyítsuk be, hogy ha az a és b pozitív valós számok nem nagyobbak 1-nél, akkor 
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3. Egy érintőnégyszögbe beírtunk négy kör úgy, hogy mindegyikük érinti a négyszög két 

szomszédos oldalát, és kívülről érint másik két kört. Mutassuk meg, hogy a négy kör között 

van két egybevágó. 

 

 

4. Határozzuk meg azokat a rendezett (a; b) számpárokat, amelyekre ba 73 +  egy pozitív 

egész szám négyzete. 

 

 

5. Az ABCD húrnégyszögben 1α=∠DAC , 2α=∠CAB , 1γ=∠BCA , 2γ=∠ACD . 

Bizonyítsuk be, hogy  

          ( ) ( ) ( ) ( ) 212112211221 sinsinsinsin4sinsinsinsin γ⋅γ⋅α⋅α⋅≥α+γ⋅γ+γ⋅γ+α⋅α+α . 

Mikor áll fenn egyenlőség? 

 

 
6. Egy körvonalon felveszünk 1000 pontot, és valahogyan (nem feltétlenül sorban) 

megszámozzuk őket az első 1000 pozitív egész szám felhasználásával. (Bármely két ponthoz 

rendelt szám különböző.) Igazoljuk, hogy lefedhetők a pontok 500 szakasszal úgy, hogy 

bármely lefedő szakasz két végpontjához rendelt számok különbsége (abszolútértékben) 

kisebb 750-nél, és semelyik két szakasznak nincs közös pontja. 


