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12. évfolyam

Döntő
1. [image: image1.wmf]m

Határozzuk meg az 
[image: image26.png]


 valós paraméter értékét úgy, hogy a következő függvény maximuma 7 legyen! 
[image: image2.wmf],

:

R

R

f

®

 
[image: image3.wmf]1

cos

3

cos

sin

sin

5

)

(

2

2

+

×

-

×

×

+

×

=

x

x

x

m

x

x

f



2. a)
Az 
[image: image4.wmf]ABCD

 téglalap 
[image: image5.wmf]AB

 és 
[image: image6.wmf]CD

 oldalai – mint átmérők fölé – félköröket rajzoltunk. Az ábrán látható öt „érintő” kis kör sugara egyenlő. Határozzuk meg az 
[image: image7.wmf]BC

AB

 arányt!
b)
Igazolja, hogy az egység sugarú gömböt tartalmazó tetraéder valamelyik magassága legalább 4 egység!

3. Oldjuk meg a következő egyenletet, ahol 
[image: image8.wmf]R
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4. Adott a következő sorozat: 
[image: image10.wmf]12
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, ha 
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. Határozzuk meg az 
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 sorozat általános tagját 
[image: image14.wmf]n

 függvényeként! Legyen a 
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 sorozat a következő módon definiálva: 
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. Adjuk meg a 
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 felső határát! (Felső határ: legkisebb felső korlát.)
5. Legyenek 
[image: image18.wmf]c
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 pozitív valós számok, és közülük a legkisebb 
[image: image19.wmf]c

! Mutassuk meg, hogy ekkor 
[image: image20.wmf](
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6. Jelölje az 
[image: image21.wmf]ABC

 háromszög hozzáírt köreinek középpontjait 
[image: image22.wmf]c
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. Bizonyítsuk be, hogy az 
[image: image23.wmf]c
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 háromszög területe egyenlő az 
[image: image24.wmf]ABC

 háromszög kerületének, valamint az 
[image: image25.wmf]ABC

 háromszög köré írt kör sugarának szorzatával!
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