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11. évfolyam

Döntő
1. Mi lehet az 
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 pozitív egész számok értéke, ha teljesül rájuk a következő összefüggés: 
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2. A 
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 kifejezés értelmezési tartománya pontosan egy pozitív prímet tartalmaz. Határozzuk meg az a paraméter értékét!
3. Egy O csúcspontú hegyesszög egyik szárán felvettük az A pontot. Az A pont merőleges vetülete a másik szögszáron B. B tükörképe O-ra nézve D, D merőleges vetülete az OA egyenesen C. Bizonyítsuk be, hogy az 
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 kifejezés értéke független az A pont választásától, és mindig nagyobb, mint 2.
4. Adott 2008 db pozitív egész szám. Tudjuk róluk, hogy bárhogyan is választunk ki közülük néhányat (lehet csak egyet, de lehet mindegyiket is), a kiválasztott számok összege nem osztható 2009-cel. Bizonyítsuk be, hogy az eredeti 2008 db szám közül bármely kettő különbsége osztható 2009-cel!
5. Mutassuk meg, hogy az  
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 függvény nem periodikus!
6. Az 
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 sorozatot a következőképpen definiáljuk: 
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b) 
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c) 
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