Szőkefalvi-Nagy Gyula Matematikai Emlékverseny XLVI. esztendő

2007-2008. tanév

10. évfolyam
III., döntő forduló
1. Oldjuk meg a következő egyenletet a valós számok halmazán!


[image: image1.wmf]44

16x16x4

++-=


2. Bizonyítsuk be, hogy 
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3. Számítsuk ki az alábbi függvény legkisebb értékét, és adjuk meg a minimum helyét!
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4. Tekintsük egy kör AB húrját, és egy P pontot az A és B pontok által meghatározott nem nagyobbik íven. Szerkesszünk P-ben érintőt a körhöz. Bizonyítsuk be, hogy az érintő A-tól és B-től vett távolságainak mértani közepe megegyezik a P pont és az AB húr egyenesének távolságával!

5. Egy n tagú társaságban k olyan személy van, akiknek egyaránt két-két ismerősük van a jelenlévők között. A társaság további 
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 tagja közül bármelyik kettő nem ismeri egymást. Legfeljebb hány kézfogásra kerülhet sor, ha az idegenek bemutatkoznak egymásnak? (Az ismeretség kölcsönös, és minden bemutatkozásnál kezet fog a két részvevő.)

6. Az ABC háromszögben az A, B és C csúcsokból induló belső szögfelezők a szemközti oldalt rendre az A’, B’ és C’ pontokban metszik. A beírt kör középpontja O. Bizonyítsuk be, hogy bármely n természetes számra teljesül, hogy
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Az állítások indoklásáról ne feledkezzünk meg!
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