Szőkefalvi-Nagy Gyula Matematikai Emlékverseny XLVI. esztendő

2007-2008. tanév

10. évfolyam
I. forduló
1. Oldjuk meg a következő egyenletet az egész számok halmazán!
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2. Háromszög alakú telket három utca határol. A telekre szabadtéri színpadot terveznek kör alakú nézőtérrel. Azt szeretnék, hogy mindegyik utcáról legyen bejárat, ezért úgy tervezik, hogy a nézőtér kerítése mindhárom utcaszakasszal érintkezzék. A világításhoz szükség van áramra. A kábel egyik végét a nézőtér közepére vezetik, másik végét a három utcasarok bármelyikén be tudják kötni. Melyik utcasarkon kössék be a vezetéket, ha minimális hosszúságú kábelt szeretnének felhasználni? A telek határoló oldalai 150 m, 180 m és 210 m.
3. Melyik az az ötjegyű szám, amelyet ha 9-cel megszorzunk, akkor számjegyeik sorrendje megfordul?

4. Oldjuk meg a következő egyenletrendszert!
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5. Az ABC hegyesszögű háromszög AB és AC oldala fölé kifelé rajzoljunk négyzeteket! Bizonyítsuk be, hogy a négyzetek legtávolabbi csúcsait összekötő szakasz felezéspontjából a BC oldal derékszögben látszik!
6. Egy kilenctagú társaságban bármely három ember között van kettő, akik ismerik egymást. Bizonyítsuk be, hogy ekkor van közöttük öt olyan ember, akik mindegyikének legalább 4 ismerőse van ebben a társaságban!
Az állítások indoklásáról ne feledkezzünk meg!
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