2015.12.08. Matematika I. NEV: oo,

A csoport EHA: .,

FELADATOK:
1. Linedris transzforméciok segitségével dbrézoljuk az f(x) = In(2 — 3z) fiiggvényt. 7pt
2. Hatdrozzuk meg az f(x) = 223 + 222 — 2z + 1 fiiggvény szélséértékeit a [—2, 2] halmazon. 8pt
3. A tanult médon abrazoljuk az f(z) = 2% — 3Va? fliggvényt. 15pt
4. Hatarozzuk meg a kovetkez6 integralokat: 35pt

1 00 2
3
(i) /O sin?3t dt, (i) /0 3e7%/% ds,  (iii) /O —=— Ao

Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:

(i) A {b,} sorozat monoton né. 5pt
(ii) A g(z) fiiggvény differencidlhaté a —1 pontban. 5pt
(iii) A korldtos F szdmhalmaz supremuma. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn t£r£13 s(t) = 5. 5pt

(v) Riemann—féle integralkozelits dsszeg (részletesen). 5pt



2015.12.08. Kalkulus II. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK
1. a) Hatdrozzuk meg a i 5 sor Osszegét
' & = n?—n—2 set-
- 2n—3
b) K - 1)t 20pt
) Konvergens-e 7;2( ) e jo)
2. Oldjuk meg: y" — 2y’ + 5y = e~ 2%, 20pt

3. Hatérozzuk meg /(x + 3y) dx + 2yx dy értéket, ahol v az O(—1,2) kozéppontd, r = 2 sugari negativ
2

irdny{tasi korvonal A(—1,0) és B(1,2) pontjait 6sszekotd koriv. 20pt
4. Hatérozzuk meg az f(z,y) = 2® — 3xy +y? fliggvény szélséértékeit a (—1,—1), (2, —1), (—1,2), és (2,2)

pontok altal kijelolt zart négyszogon. 30pt



2015.12.15. Matematika I. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK:

1. A tanult médon vizsgdljuk az a1 =2, a, = \/m (n > 1) rekurziv sorozatot. 10pt

2. Definicié szerint és formdlisan is igazoljuk, hogy nan;O ;2_:—22 = 10pt

3. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = x\/m fliggvényt. 15pt

4. Hatarozzuk meg a kovetkez6 integralokat: 30pt

(i) /02 zcos(1 + 2x) dx, (i) /000 ue' ™ du, (iii) /01 t; j; dt.
Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:

(i) A (cy) sorozat korldtos. 5pt
(ii) A g¢(¢) fiiggvény monoton nd [a, b]-n. 5pt
(iii) Az f(x)nek az x = 3 pont kritikus pontja. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn pl_i}rr_12 L(p) = —c. 5pt

(v) Integrélfiiggvény. 5pt



2015.12.15. Kalkulus II. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK
. . — (22 —5)" 2
1. A tanult médon vizsgaljuk a ~——~— sort. 20pt
. ; 31\ 12 P
2. Oldjuk meg: (2 —z)y’ —1=1y? y(1)=0. 20pt

3. Definici6 alapjén és formalisan is hatdrozzuk meg az f(z,y) = /xy + 3y fliggvény f;(1,1), f,(0,3)

parcidlis derivaltjait. 20pt

—2
4. Hatérozzuk meg / / ; +31/ day értékét, ahol H a (2,0), (0,1) és (0,0) pontok altal kijellt zart
H xr

haromszog. 30pt



2015.12.22. Matematika I. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK:
. N 3an—1+2 )
1. A tanult médon vizsgaljuk az a1 = 3, a, = PR (n > 1) rekurziv sorozatot. 10pt
an—1

2. Hatdrozzuk meg az f(z) = v/2 — x figgvénynek az a = 1 pont koriili harmadrendi Taylor—féle poli-

nomjat, majd ennek segitségével becsiiljitk meg /2 értékét. 10pt
2
3. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = 1I fliggvényt. 15pt
—x
4. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat: 30pt

e’} 1 1
2 ¢
i Aa)e M de (A>0), ii /761, iii/ dt.
()/0( ) ( ) ()Oy2+6y+9y ()0 5o

Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:

(i) Az {x,} sorozat feliilrdl korldtos. 5pt
(ii) Az {a,} sorozat Cauchy-sorozat. 5pt
(iii) A h(z) fuggvény konvex az [1,4] intervallumon. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn Ili,réﬂ f(z) = 0. 5pt

(v) Darboux—féle felsé integral. 5pt



2015.12.22. Matematika I. NEV: oo,

B csoport EHA: s
FELADATOK:
1. Linedris transzforméciok segitségével dbrézoljuk az f(x) = v/3 — 2z fliggvényt. 5pt
3n? 3
2. Definicié szerint és formdlisan is igazoljuk, hogy lim il ——. 10pt
n—oo 3 — 2n2 2
3. A tanult médon abrazoljuk az f(x) = xIna? fiiggvényt. 15pt
4. Hatarozzuk meg a kovetkez6 integralokat: 35pt

1 1 yS -1 (o) 3

Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:

(i) Az {ay} sorozat monoton nd. 5pt
(ii) A B szdmhalmaznak a —2 infimuma. 5pt
(iii) Az f(x) figgvénynek helyi minimuma van c¢-ben. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn zlggo f(z) =-2. 5pt

(v) Cauchy—féle maradéktag. 5pt



2015.12.22. Kalkulus II. NEV: oo,
A csoport EHA: .,

FELADATOK

) = vn+3 - 3
1. Abrazoljuk az F(z) :=
razoljuk az F(x) Z 2 (2 1/2)77,—3 + nZ:o (n+ 1)dn

n=1

toményat (= a két konvergenciatartomany metszete). 30pt

(z+1/2)""" fiiggvény értelmezési tar-

2. Oldjuk meg: zy’ —y =3z — 2y, y(1) = 2. 20pt
3. Definicié alapjan és formdlisan is hatdrozzuk meg az f(z,y) = /yx + 2y fiiggvény f1(2,1), f.(0,1)

parcialis derivaltjait. 20pt
4. Hatérozzuk meg az f(x,y) = 22 — 2z — y? + 4y fiiggvény szélséértékeit a (0,0), (2,6) és (2,0) pontok

altal kijelolt zart hdromszogon. 20pt



2015.01.05. Matematika I. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK:
1. Hatdrozzuk meg az f(x) = 2%(z — 5) széls6értékeit a [—1, 3] halmazon. 7pt
2. Hatarozzuk meg a kévetkezd hatarértékeket: 10pt
o — 1\
(i) lim YVsn—3.n5, (i) Tim ( o T 3) .
3. A tanult médon &brazoljuk az f(z) = z* Inz fiiggvényt. 15pt
4. Hatarozzuk meg a kovetkez6 integralokat: 33pt

1 . oo 1
V2t d 2t — 1
(i) / SOVE g, (i) / (i) / = .
0o Vi . P2+3z2+42 o t—t2+2

Definidljuk a kovetkez6 fogalmakat:

(i) Az {ay} sorozat alulrdl korldtos. 5pt
(ii) Az F szdmhalmaznak a —1 supremuma. 5pt
(i) Az f(z) fiiggvénynek konkdv a [1,5]-on. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn xlggo f(z) = —c0. 5pt

(v) Darboux—féle als6 integralkozelitd osszeg (részletesen). 5pt



2015.01.05. Matematika I. NEV:

B csoport EHA: s
FELADATOK:

1. Hatédrozzuk meg az f(z) = \/m fiiggvénynek az = —3 pontba hizott érintGegyenesének az

egyenletét. 5pt

2. Hatarozzuk meg a kévetkezd hatarértékeket: 10pt

0 i T )
3. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = ﬁ fliggvényt. 15pt
4. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat: 35pt
(i) /01 % de, (i) /_O:O ve~™ /2 dz, (i) /01 tint dt .
Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:

(i) A {c,} sorozat konvergdl az A szdmhoz. 5pt
(ii) Az f(z) figgvénynek helyi maximuma van 1-ben. 5pt
(iii) A g(x) figgvény differencidlhaté a ¢ pontban. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn sl_l)r{l g(s) =3. 5pt
(v) Az f(z) fuggvény egyenletesen folytonos a [—1, 3]-on. 5pt



2015.01.05. Kalkulus II. NEV: oo,
A csoport EHA: .,

FELADATOK

e 92n—1 _ 3 gn

1. a) Hatdrozzuk meg a sor 0sszegét.

3n+1
n=2 3
> n+1
b) Konvergens-e 1) ————. 20pt
2. Oldjuk meg: y"” + 2y’ + 2y = e *sinx — 2. 30pt

3. Definicié alapjdn és formélisan is hatdrozzuk meg az f(x,y) = v/2z + 3y fuggvény irdnymenti derivaltjit
a P(1,2) pontban, az U(4, —3) irdnyban. 20pt
(z2+y%)/2

4. Hatdrozzuk meg az f(z,y) = xye” fiiggvény széls6értékeit. 20pt



2015.01.12. Matematika I. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK:
nd+1
1. Definici6 szerint és formalisan is igazoljuk, hogy lim = 0. 7pt
n—oo 3 + 2n?
2. Hatarozzuk meg a kévetkezd hatarértékeket: 8pt
. V3 -1 v . l—cosx
(i) nh—>ngo 1— /3 (i) alcl~>0 x2
3. A tanult médon dbrazoljuk az f(z) = (%) fiiggvényt. 15pt
el —x
4. Hatarozzuk meg a kovetkez6 integralokat: 35pt

v

3.3 —2 1
: u” + 2u . 1
(l) /2 u2 _1 du, (ll) . T/_—Qﬂ d’l}, (111) A m dz .

Definidljuk a kovetkez6 fogalmakat:

(i) Az {yn} sorozat hatérértéke 1. 5pt
(ii) Az R(z) szigorian monoton csokkend a [0, 3]-on. 5pt
(i) Az f(z) fiiggvénynek inflexids pontja van az x = —1 helyen. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn tEI;l+ f(t) = . 5pt

(v) Az integralhaté f(x) fliggvény integralkozepe a [c, d]—on. 5pt



2015.01.12. Matematika I. NEV: oo,

B csoport EHA: s
FELADATOK:
, 2n—3 .
1. Hatarozzuk meg a b,, = 3 11 sorozat infimumat, supremumat. 7pt
n —
2. Hatarozzuk meg a kévetkezd hatarértékeket: 8pt

() lim Vn?+3+2 i) lim <3n+2>"+1'

w1 — Unit3 Yo\ =3
3. A tanult médon abrézoljuk az f(z) = 2z + V22 fiiggvényt. 15pt
4. Hatarozzuk meg a kovetkez6 integralokat: 35pt
(i) /1(3p+ 1) sinp dp, (ii) /0 262 (3 +1)° dt, (iii) /1 rl-vy dy .
0 ~1 0 VY
Definidljuk a kovetkez6 fogalmakat:

(i) nlLH;O Cp = 00 . 5pt
(ii) A —1 alsé korlétja g(z)—nek. 5pt
(iii) Az F halmaz megszémldlhatéan végtelen. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn Zlggo h(z) = —o0. 5pt

(v) Darboux-féle alsé integral (részletesen). 5pt



2015.01.12. Kalkulus II. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK
1. Ha i(—l)"(mQL_1 konvergens, akkor becsiiljiik meg az értékét 102 pontossiggal. 20pt
2. Old;;kl meg: zy’ +y' lnx =9y Iny'. 30pt
3. Hatarozzuk meg / f—l—_;?j dx 4+ yx dy értéket, ahol v az A(1,1) és B(—1, 3) pontokat 0sszekotd szakasz
gl
(A — B). 20pt

4. A megfeleld sorfejtés elsé 4 tagjanak segitségével becsiiljitk meg

-1 5 2
/1= 2%/9
/ VIZ2 4 sreket. 20pt
—2 T



2015.01.19. Matematika I. NEV:

A csoport EHA: .,
FELADATOK:

1. Definicié szerint és formélisan is hatarozzuk meg az f(z) = x? — 3z fiiggvény derivéltjat az = = —2

helyen. 5pt

2. Hatarozzuk meg a kovetkezd hatarértékeket: 10pt

(i) Tim (\/ns —1—+/n2+ 2n) (i) lim (27;‘:31
22
3. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = m fliggvényt. 15pt
4. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat: 35pt
oo 0 1
Q) /0 82+‘°’3+2 (i) [ 1 ﬁdt, (i) /0 = dy |
Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:

(i) A ¢ szdm korlatja az {z,} sorozatnak. 5pt
(ii) s(t) konvex [—1,2]-on. 5pt
(iii) A korldtos H szdmhalmaz infimuma. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn wEIPw f(z) = 0. 5pt
(v) Darboux—féle felsé integralkozelité Osszeg (részletesen). 5pt



2015.01.19. Matematika I. NEV: oo,
B csoport EHA: s

FELADATOK:

2n? — 5
1. Definici6 alapjan és formaélisan is igazoljuk, hogy lim n

= 2. 6pt
n—oo N2+ 3 P

2. Hatdrozzuk meg az f(x) = arcsinz fliggvénynek az a = 0 pont koriili harmadrend(i Taylor—féle poli-

nomjat, tovabba becsiiljitkk meg arcsin1/2 értékét. Ipt
3. A tanult médon abrazoljuk az f(z) = (x — 5)Va? fiiggvényt. 15pt
4. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat: 35pt

Lot 0P L[ du 7
(l) ‘/0 m d’U, (ll) ‘/1 m, (lll) ‘/1 yln(2 + 3y) dy .

Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:

(i) Az {a,} sorozat szigorian monoton csékkend. 5pt
(ii) A h(x) figgvény linedrisan approximalhat6 a 2 pontban. 5pt
(iii) A {c,} sorozat részsorozata a {b,} sorozatnak. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn tl_iglﬁ g(t) =3. 5pt

(v) A Lagrange—féle maradéktag (részletesen). 5pt



2015.01.19. Kalkulus II. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK
— 2"/ — 1
1. A tanult médon vizsgaljuk a Z +(3x +1)"2 sort. 20pt
n
n=1
2. Oldjuk meg: 3 +y = e~ " + 4x. 20pt
22y — 2xy>
3. Hatdrozzuk meg lim —————— hatarértéket, ahol
(z,y)—A T —l—y
a’) A= (070)7 b) A= (OO, _1)7 C) A= (27 —OO), d) A= (O0,00) 20[)17

4. Hatérozzuk meg / / 5 “’Jyr - day érickét, abol H a (0,0), (4,2) é (0,4) pontok dltal kijeldlt zrt
H Yy

haromszog. 30pt



2015.01.26. Matematika I. NEV: oo,

A csoport EHA: .,

FELADATOK:
1. Monotonitds és korlatossag szempontjabdl vizsgdljuk az a, = 5 sorozatot, majd adjuk meg az
infimum és a supremum értékét. 10pt
2. Hatérozzuk meg az f(x) = 22° — 322 + 1 fiiggvény szélséértékeit a [—1, 2] halmazon. 5pt
3. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = x — a? — 4 fliggvényt. 15pt
4. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat: 35pt

2 00 1, 2
1 1 v+ 3v—2
. . u .. d =2
(@) /0 202 4+3t+1 7 (i) ,/8 uln?u “ (i) 0 NG v

Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:

(i) A —2 szam felsé korlatja az (y,) sorozatnak. 5pt
(ii) A 2 szdm torlédési pontja a (c,) sorozatnak. 5pt
(iii) g folytonos a [—2,3)—on. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjén lim f(x) = oo. 5pt

(v) A [e,d] egy beosztésa, a beosztéds finomsaga. 5pt



2015.01.26. Matematika I. NEV:eireniereeesenan.
B csoport EHA: s
FELADATOK:
1. A tanult médon vizsgaljuk az a; = 4, a, = \/2a,—1 +3 (n > 1) rekurziv sorozatot. 8pt
2. Hatarozzuk meg a koévetkezd hatarértékeket: 8pt
2n — 3\ "
) lim /3 -n2+2 37, S '
(i) Jim /3 -n? + (ii) Jim. (3n+1>
3. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = ¢z lnz fiiggvényt. 15pt
4. Hatarozzuk meg a kovetkez6 integralokat: 34pt
1 3 0 2
: . 5s—2 2y"+y
(l) /0 tcos 27t dt, (ll) L m dS, (111) /1 m dy
Definidljuk a kovetkez6 fogalmakat:

(i) lim x, =-1. 5pt
(ii) A h(y) fuggvény folytonos a 2 pontban. 5pt
(iii) f(«) linedrisan approximalhaté zo—ban. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn lim f(x) = 1. 5pt
(v) Az E szdmhalmaz felsdhatar—tulajdonségu. 5pt



2015.01.27. Kalkulus II. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK
. —y\ Tty -
1. Oldjuk meg (In(z + 1)+ (z —y+ 1)e ¥)y + In(z + 1) + 251 ¢ Y =0. 22pt
x
2. Oldjuk meg 2y” + (v')y =0, y(1) =1, 3/(1) = 4. 22pt
1
3. A megfeleld sorfejtés els6 5 tagjanak segitségével becsiiljiik meg / x2\/1 — 22 /4 dx értékét. 23pt
0

4. Hatarozzuk meg / / % dxy értékét, ahol H az y = 0, és az y = 4x — 22 gorbék altal hatdrolt zart
H X

sikrész . 23pt



2016.05.17. Kalkulus L. 1\0 DO
A csoport EHA: .,

FELADATOK:
1. Definici6 szerint és formélisan is hatdrozzuk meg az f(z) = \/m fliggvény derivaltjat az x = —1
helyen. 8pt

2. Hatarozzuk meg a kovetkezd hatarértékeket: 10pt

n— o0 n—oo \ 2n — 1

() tim (VaZ=3-VrZ—2n), (i) lim < nts >2n1.

3. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = z1n? z fiiggvényt. 17pt
(i) Ertelmezési tartomany, tengelymetszetek, paritds. (i) Hatdrérték. (iii) Els6 derivalt, monotonitds,
szélséérték. (iv) Mdasodik derivalt, konvexitds, inflexié. (v) Fiiggvénydbrazolds, értékkészlet.

4. Hatarozzuk meg a kovetkez6 integralokat: 30pt

1 3 !
. B s—1 1
(i) / reos(2e 1) dr, (i) / Ity W /_OO o

Definidljuk a kovetkezd fogalmakat:

(i) A 3 korlatja az {z,,} sorozatnak. 5pt
(ii) F(z) konvex [a, 8]-n. 5pt
(iii) A korldtos F szdmhalmaz infimuma. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn yEI}loog(y) = o0. 5pt

(v) Darboux—féle felsd integralkozelité osszeg (részletesen). 5pt



2016.05.17. Kalkulus II. NEV: i,
A csoport EHA: .,
FELADATOK
1. Hatérozzuk meg a /H / yx% dA integralt, ahol H az A(1,—1), B(0,0) és C(1,2) pontok &ltal megha-
tarozott haromszog. 20pt
2. Oldjuk meg: 3" — 2y’ + 5y = e~ 2%, y(0) = —1, 3/ (0) = 2. 20pt
3. Hatéarozzuk meg / 5—2 dx + 2zy dy értéket, ahol v
v
a) az 0(0,0) kozépponti, r = 2 sugart, negativ irdnyitasi kérvonal P(—v/2,v/2), Q(v/2,v/2) pontjait
0sszekoto koriv.
b) az A(—1,1), B(0,2) és C(1, 1) pontokat Gsszekotd tort szakasz (A — B — C). 30pt
4. Hatdrozzuk meg az f(x,y) = x> — 3zy + vy fiiggvény szélséértékeit a (0,0), (0,3), és (3,0) pontok altal

kijel6lt zart hdromszogon. 20pt



2016.05.24. Kalkulus T. NEV: oo

A csoport EHA: .,

FELADATOK:
1. A tanult médon vizsgdljuk az a1 =3, a, = \/m (n > 1) rekurziv sorozatot. 10pt
2. A tanult médon abrazoljuk az f(z) = ze~1*! fiiggvényt. 17pt

(i) Ertelmezési tartomdany, tengelymetszetek, paritds. (i) Hatdrérték. (iii) ElsS derivalt, monotonitds,

szélséérték. (iv) Mdsodik derivalt, konvexités, inflexié. (v) Fiiggvénydbrdzolds, értékkészlet.

3. Hatarozzuk meg a kévetkezd integralokat: 38pt
1 3 2 3 _q
(i) / sin(az — 1) cos(azx — 1) dz, (ii) / (s —1)In(2s+1) ds, (iii) / =7
0 2 1 P2t
Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:

(i) Az (yn) sorozat korldtos. 5pt
(ii) Az f(t) figgvény monoton né [—2, 3]-on. 5pt
(iii) A T'(z) figgvényneknek a z = 2 pont kritikus pontja. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn lirri g(y) = —o0. 5pt

y*}

(v) Integralfiiggvény (részletesen). 5pt



2016.05.24. Kalkulus II. NEV: i,
A csoport EHA: .,
FELADATOK
1. Hatédrozzuk meg a /H / % dA integrdlt, ahol H az A(1,1), B(3,0) és C(3,2) pontok 4ltal megha-
tarozott haromszog. 20pt
2. Oldjuk meg: zy’ +y? +y =0, y(2) = 3.. 20pt
3. Hatéarozzuk meg /Y 5—2 dx + 2zy dy értéket, ahol v
a) az 0(0,0) kbzéppontd, r = 2 sugari, negativ irdnyitasi kérvonal P(1,v/3), Q(v/2, —v/2) pontjait
6sszekotd koriv (P — Q).
b) az A(1,1), B(2,3) és C(2,1) pontokat osszekotd tort szakasz (A — B — C). 30pt
4. Hatdrozzuk meg az f(x,y) = 2> + 3xy + y° fiiggvény szélsértékeit a (0,0), (0,—3), és (—3,0) pontok

altal kijelolt zart haromszogon. 20pt



2016.05.31. Kalkulus T. NEV: oo

A csoport EHA: .,
FELADATOK:
s I LTl e 2n—3 .
1. Monotonitds és korlatossag szempontjabdl vizsgdljuk az a, = sorozatot. Adjuk meg a sorozat
—3n
infimuméat és supremumaét is. 10pt
2. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = ﬁ fliggvényt. 17pt
-

(i) Ertelmezési tartomdany, tengelymetszetek, paritds. (i) Hatdrérték. (iii) ElsS derivalt, monotonitds,

szélséérték. (iv) Mdasodik derivalt, konvexitds, inflexié. (v) Fiiggvénydbrazolds, értékkészlet.

3. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat: 38pt
0 /4 , 2 23
i In(3t + 1) dt, ii / sin® s ds, iii / - dz
o [, mesva 6@ [ i) [ s

Definidljuk a kovetkez6 fogalmakat:

(i) A {b,} sorozat monoton névo. 5pt
(ii) A g(z) fiiggvény differencidlhaté a —1 pontban. 5pt
(i) Az f(x) fiiggvény egyenletesen folytonos a [c, d] intervallumon. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn tlir£13 s(t) = 5. 5pt

(v) Riemann-féle integrélkozelits dsszeg (részletesen). 5pt



2016.05.31. Kalkulus II. NEV: oo,
A csoport EHA: .,
FELADATOK

. >0 3 > n—3 N
1. Abrazoljuk az F(z) := Z _nEs + Z n (x — 1)" fiiggvény értelmezési tartomanydt. 30pt

n=1 TL2 (LL' - 1)"+1 n=0 2"
2. Oldjuk meg: y" — 2y = 3e?* — 5z +1, y(0)=2,¢y'(0)=1. 20pt
3. Oldjuk meg: 2y’ —y = 2* — 223sinx . 20pt

3 —2zy+1
4. Hatarozzuk meg lim roewT e hatéarértéket, ahol
(@y)—A Ty —zY?

a) A=(0,0), b) A=(c0,-3), ¢) A=(1,-), d) A= (c0,00). 20pt



2016.06.07. Kalkulus T. NEV: oo

A csoport EHA: .,
FELADATOK:
1. Hatérozzuk meg az f(z) = In(2 — ) fiiggvénynek az a = 1 pont koriili harmadrend{i Taylor—féle
polinomjét, Lagrange-féle maradéktagjat, majd becsiljiik meg In3/2 értékét. 10pt
2. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = 2z + Va2 fiiggvényt. 17pt

(i) Ertelmezési tartomdany, tengelymetszetek, paritds. (i) Hatdrérték. (iii) ElsS derivalt, monotonitds,
szélséérték. (iv) Mdasodik derivalt, konvexitds, inflexié. (v) Fiiggvénydbrazolds, értékkészlet.

3. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat: 38pt

(i) /0 ViTlde, (i) /3 UF2 e (i) /1 LA
i TV x, ii —— du, iii -
-2 1 ud —3u? o V7 — 23

Definidljuk a kovetkez6 fogalmakat:

(i) Az {ay} sorozat konvergél 2-hoz. 5pt
(ii) A h(t) figgvénynek helyi maximuma van —3-ban. 5pt
(i) Az f(t) fiiggvény folytonos a 4 pontban. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn il_}r% f(z) = 0. 5pt

(v) Az integralhaté g(x) fiiggvény integrélkozepe a [c, d]-on. 5pt



2016.06.07. Kalkulus II. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK
1. a) Hatdrozzuk meg a ,;3 o Ere—1 sor 0sszegét.
b) Konvergens-e i(—l)"“ﬂ 25pt
n=1 n2 —n+ 5 '
2. Oldjuk meg: (z+ 1)y’ — % —xe* =0, y(l)=e. 20pt
3. Definicié alapjan és formélisan is hatarozzuk meg az f(x,y) = /222y —y fliggvény f.(—2,3),
fy(1/2,=5) parcialis derivéltjait. 20pt

4. Hatédrozzuk meg / 3yx dx + (2x — y) dy értéket, ahol v az O(2, —1) kézéppontd, r = 2 sugard pozitiv
¥
irdnyitdsa korvonal A(2,—3) és B(0,—1) pontjait 6sszek6td koriv. 25pt



2016.06.14. Kalkulus T. NEV: oo

A csoport EHA: .,
FELADATOK:
1. Hatdrozzuk meg a kovetkez& hatarértékeket: 10pt
3 2 2
(i) lim ¥8"—3.57, (i) lim 7”3”4”3
n—oo n—oo —_n
2. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = zell® fliggvényt. 17pt

(i) Ertelmezési tartomdany, tengelymetszetek, paritds. (i) Hatdrérték. (iii) Els6 derivalt, monotonitds,

szélséérték. (iv) Mdsodik derivalt, konvexités, inflexié. (v) Fiiggvénydbrdzolds, értékkészlet.

3. Hatarozzuk meg a kovetkezo integralokat: 500
2 oo 62
2 1 1
0 st @[ e @ %\/n_y .

Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:

(i) A {cn} sorozat szigorian monoton csékken. 5pt
(ii) Az f(z) figgvény linedrisan approximdlhaté az 1 pontban. 5pt
(iii) A {by} sorozat torl6dasi pontja. 5pt
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn Iligi f(z) =5. 5pt

(v) A Lagrange—féle maradéktag. 5pt



2016.06.14. Kalkulus II. NEV: oo,
A csoport EHA: .,

FELADATOK

e 32n—=1 _ 3. g5n=>5

1. a) Hatdrozzuk meg a sor 0sszegét.

33n+2
n=2
oo n / 1

b) A tanult médon vizsgéljuk a Z %(m +3)"~2 sort. 25pt

n=0

: 2y(x — 1)
2. Oldjuk meg: In(y* +1) + =5——=1/ =0. 20pt
juk meg: In(y~+1) + 1Y p

3. Definicié alapjan és formédlisan is hatdrozzuk meg az f(z,y) = v/yz — y fliggvény irdnymenti derivaltjat
a P(2,5) pontban, az U(2, —3) irdnyban. 20pt
4. Hatédrozzuk meg az f(x,y) = 2 — 2y + 3> — 2z fiiggvény szélséértékeit a (0,0), (2,4), és (3,0) pontok

altal kijelolt zart hdromszogon. 25pt



2016.06.21. Kalkulus I.
A csoport

FELADATOK:

1. Hatérozzuk meg az f(z) = /3 — 222 fiiggvénynek az zp = —1 koordindtdju pontjdhoz hizott érintd

egyenesének egyenletét. 5pt

2. Hatérozzuk meg f(x) = 23 — 42% + 42 —nek a [—3, 1] zart intervallumon folvett szélséértékeit. 5pt
N 3

3. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = 5 fuggvényt. 17pt

(1—-x)

(i) Ertelmezési tartomany, tengelymetszetek, paritds. (i) Hatdrérték. (iii) Els6 derivalt, monotonitds,

szélséérték. (iv) Mdsodik derivalt, konvexités, inflexié. (v) Fiiggvénydbrazolds, értékkészlet.

3. Hatarozzuk meg a kévetkezd integralokat:

o0 2 “Inz
(i) / re' ™" dx, (ii) — dz,
0 1 Vz

Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:
(i) A —5 5186 korldtja az {a,} sorozatnak.
(ii) A h(t) figgvénynek helyi maximuma van —3-ban.
(iii) Az E halmaznak a 4 infimuma.
(iv) A kornyezetes definicié alapjdn zlggo f(z)=2.

(v) Riemann—féle integralkozelits dsszeg (részletesen).

38pt

! 1
— dt.
(i) /_2t2+4t+5

5pt
5pt
5pt
5pt

5pt



2016.06.21. Kalkulus II. NEV: oo,

A csoport EHA: .,
FELADATOK
1. Legyen f(z,y) = 2* + y* — 222 + 4xy — 2y, Hatdrozzuk meg f szélsGértékeit. 20pt
2. Oldjuk meg: x2y” +2xy' =Inz, y(1)=0,y'(1)=2. 20pt
3. A megfeleld sorfejtés els6 5 tagjanak segitségével becsiiljiik meg /1 :102\/ 1-— 2—2 dx értékét. 20pt
0

2
4. Hatédrozzuk meg // Z—:_ 3y dxdy értékét, ahol H a (—2,0), (—1,2) és (0,0) pontok dltal meghatdro-
H

zott zart haromszog. 30pt



2016.06.30. Kalkulus T. NEV:aooooooeeeen

A csoport EHA: ...

FELADATOK:

1. Hatdrozzuk meg a kovetkez& hatarértékeket:

0 n?+3n—27 i) 1 V9-1
i) lim ——, ii) lim ————
n—oo  /1—5n n—00 23/3 — 2
2. A tanult médon dbrézoljuk az f(x) = x + e 1" fiiggvényt.

10pt

17pt

(i) Ertelmezési tartomany, tengelymetszetek, paritds. (i) Hatdrérték. (iii) Els6 derivalt, monotonitds,

szélséérték. (iv) Mdsodik derivalt, konvexités, inflexié. (v) Fiiggvénydbrdzolds, értékkészlet.

3. Hatarozzuk meg a kévetkezd integralokat:

-1 3 /4 2
(i) / dt, (ii) / (32 — 1) sin 2z dx, (iii) / 502(2 — 8v3)1P du.
0

5 t24+3t 0

Definidljuk a kovetkezo fogalmakat:
(i) Az {b,} sorozat feliilrél korlatos.
(ii) Az f(z) figgvénynek inflexiés pontja van az x = —2 helyen.
(iii) A h(z) fuggvény folytonos a (—3,4]-on.
(iv) A kornyezetes definicié alapjén lim, ;1 f(z) = —oc.

(v) Az [c,d] egy beosztdsa, a beosztds finomsaga.

38pt

5pt
5pt
5pt
5pt

5pt



2016.06.30. Kalkulus IT. 1\0 DO
A csoport EHA: .,

FELADATOK
1. Definicié alapjan és formélisan is hatdrozzuk meg az f(x,y) = Va2 — y fiiggvény Je(1,-3), f;(=5,2)
parcidlis derivaltjait. 20pt

2. Oldjuk meg: (z+ 1)y — % —xe* =0, y(1)=e. 20pt

sin 3x
4

2
3. A megfeleld sorfejtés els6 5 tagjanak segitségével becsiiljiik meg / dx értékét. 25pt
1

2
4. Hatarozzuk meg /(x + 3y) dx — 5 Y dy értéket, ahol v a (—3,2) és (1,—3) pontokat Osszekotd
¥ r—y

szakasz (A — B). 25pt



