
9. feladatsor1. Feladat. Határozzuk meg, hogy a megadott G csoport, N normálosztója és Hrészcsoportja esetén mely csoportok izomor�áját állítja az 1. izomor�atétel. A kétcsoportot elemeikkel adjuk meg.a) G = Z12, N = [6], H = [4],b) G = D4, N = [ϕ], H = [τ ],c) G = S6, N = A6, H = [(123)].2. Feladat. Igazoljuk, hogy tetsz®leges A Abel-csoport esetén A endomor�zmusai-nak (azaz önmagába men® homomor�zmusainak) halmaza a következ® összeadásraés a szokásos leképezésszorzásra nézve gy¶r¶t alkot:
g(ϕ+ ψ) = gϕ+ gψ3. Feladat. Döntsük el, hogy a megadott R gy¶r¶ben az I halmaz részgy¶r¶t,illetve ideált alkot-e. Ha ideált alkot, akkor vizsgáljuk meg, hogy az ideál f®ideál-e,valamint adjuk meg az R/I faktorgy¶r¶ elemeit és m¶veleteit (m¶velettáblázattalvagy más módon).a) R = Z, I pedig a páratlan egész számok halmaza,b) R = Z, I pedig a pozitív egész számok halmaza,c) R = Z[i], I = Z,d) R = Z[i], I = {a+ bi : a, b ∈ 2Z},e) R = Z[x], I = {f ∈ Z[x] : f(1) = 0},f) R = Z[x], I = {f ∈ Z[x] : f(0) = 1},g) R = Z[x], I = {f ∈ Z[x] : f(0) 6= 1},h) R = Z[x], I = {anx

n + · · · + a1x+ a0 ∈ Z[x] : 2 | a1},i) R = Z[x], I = {anx
n + · · · + a1x+ a0 ∈ Z[x] : 3 | a0}.Szorgalmi feladatok4. Feladat. Legyen R olyan kommutatív, egységelemes gy¶r¶, melyben az egység-elem additív rendje 2. Igazoljuk, hogy ekkor bármely a, b ∈ R esetén

(a+ b)2 = a2 + b2.5. Feladat. Megadható-e a Z gy¶r¶ben olyan részhalmaz, amely zárt az össze-adásra és a kivonásra, azonban a szorzásra nem?6. Feladat. Legyen R a 2×2-es fels® trianguláris valós mátrixok halmaza, T pedigaz alsó triangulárisoké. Igazoljuk, hogy R és T részgy¶r¶je R
2×2-nek. Igazoljuk,hogy ez a két részgy¶r¶ anti-izomorf, azaz létezik olyan ϕ : R→ T bijekció, amelyrebármely A,B ∈ R esetén (A + B)ϕ = Aϕ + Bϕ, valamint (AB)ϕ = Bϕ · Aϕ.Izomorf-e R és T ?
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