5. feladatsor

1. Feladat. Hatarozzuk meg az Osszes olyan Q folotti Jordan-matrixot, amely
a) 4 x 4-es és minimalpolinomja (z + 1)2,
b) 6 x 6-os és miniméalpolinomja (x + 2)?(z — 1),
) 7 x 7-es és minimalpolinomja (x + 1)%(z — 3),
d) 6 x 6-0s és karakterisztikus polinomja (z* — 1)(z% — 1).

2. Feladat. Hatarozzuk meg az aldbbi matrixok Jordan-normalalakjat a Q, R,
illetve C testek felett.

SEREE!

0 1 0 O
-1 0 1 0

b) 0 0 0 1Y)
0 0 -1 0
-2 -1 1

c) 0 -1 0
-1 -1 0

3. Feladat. Lehetnek-e egy valdos méatrix invaridns faktorai a kovetkezsk? Ha igen,
adjuk meg Jordan-normalalakjat.
a) 1,1,1,(z —2)% (z —1)(z2? + 2 + 1),
L1 ( 2)7(x_2)($_1)7
L1, (z—1),(z—1)(2? + 22 — 2),
17( 3)7(x_3)37(x_3)3(x2+x+1)7
1,1,1,1, (z —V2), (x — vV2)2, (z — v2)?(2® — 2 + 10).
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4. Feladat. Adjunk meg olyan P invertilhatd valds matrixot, amelyre a

1[0 1

1

P ( 0! ) P

méatrix Jordan-normalalaku (természetesen az R test felett).

5. Feladat. Adjunk meg olyan P invertalhat6 racionalis matrixot, amelyre a

-2 1 0
Pt -6 4 -3 |P
-3 2 -2

matrix Jordan-normalalaka (természetesen a Q test felett).

6. Feladat. Mi a sziikséges és elegendd feltétele annak, hogy egy méatrixnak inva-
ridns faktora legyen az 1 polinom?

7. Feladat. Igazoljuk, hogy barmely n x n-es matrix karakterisztikus polinomja
osztja a minimélpolinomja n-ik hatvanyat.



