10. feladatsor

1. Feladat. Dontsiik el, hogy a megadott L test, és ezen test feletti f polinom ese-
tén Lix]/(f) testet alkot-e. Ha igen, hatarozzuk meg az igy kapott test elemszamat,
karakterisztikajat, primtestét.
a) L="2Zy, f=a>+x+1,

) L="2Zo, f=22+1,

¢c) L=123, f=a%+1,

d) L=127Z3, f=2x>+22%+2,

e) L=1273, f=2a%+22+1,

f) L=2Zy, f=a%4+23+1,

g) L=2Zy, f=a*+22+1.

2. Feladat. Adjuk meg a Z3[x]/(2® + 2% + 2) test aldbbi elemeit:

T 12422+ +1, 2242 +1-242, 2242 +1-22+2, 252 .

3. Feladat. Adjuk meg a Zs[z]/(z* + 23 + 1) test alabbi elemeit:

1
»+r+1-224+1, 23+ 22

4. Feladat. Hatarozzuk meg a K testben az a elem rendjét. Dontsiik el, hogy
primitiv-e az adott elem a K testben.
) K =Zz]/(a* +z+1), a=z+]1,
) K =Zs[2]/(2® + 2+ 1), a=22+1,
) K =Z3[z]/(2? +22+2), a=z+1,
) K =Z3[z]/(2> +2+2), a=x+ 1.

5. Feladat. Hatarozzuk meg a K testben az a elem minimélpolinomjéat.
a) K =Z3[z]/(z? +22+2), a=x+ 1,
b) K =Zolx]/(z® + 22+ 1), a=x+ 1,
¢) K="2Zsz]/(a* + 2% +1), a=22+1

Szorgalmi feladatok

6. Feladat. Hany 4-ed, illetve 5-6d foku irreducibilis polinom van a kételemti test
felett?

7. Feladat. Hany 8-ad foku irreducibilis polinom van a kételemi test felett?

8. Feladat. Igazoljuk, hogy a p* elemszamu test primitiv elemeinek a minimalpo-
linomja k-adfok.

9. Feladat. Keressiink primitiv elemet a Zs[z]/(x* + 222 + 2) testben.

10. Feladat. Megadhato-e olyan Zs feletti 4-edfoku irreducibilis f polinom, melyre
a Za[x]/(f) test T eleme nem primitiv?

11. Feladat. Igazoljuk, hogy k | o(p* — 1).

12. Feladat. Adjunk meg olyan Zs feletti polinomot, melynek a Zo[z]/(z* +23+1)
test minden eleme gyoke. Van-e olyan eleme a testnek, melynek minimalpolinomja
az 23 + x + 1 polinom?



